Jarostaw Wroblewski

Analiza Matematyczna 2, lato 2024 /25

W kazdym z ponizszych 20 zadan podaj wzér na funkcje rézniczkowalna na calej prostej (lub w
podanej dziedzinie) o podanym wzorze na pochodna oraz o podanej wartosci w podanym punkcie.
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834. f’(x):xff;il F0)=1 fa) =2 (X4+2x2+1>+1
e f'“):m = L e R VA
o f/(x):m =t f(w):_4-(x4+1x2+1)2+22
837. f’(fC)ZIQWL;er2 f(0)=0 f(x):arctg(x—i—l)—z

W kolejnych dwéch zadaniach funkcje maja byé ciagle na R i rézniczkowalne na R\ {0}.

838. f’(x):Si\I;/%5 f(0)=2 f(z)=—3-cos Vx+5

839. f’(x):Si?/%E f(0)=2 f(z)=—5-cos Vx+7

Kolejne cztery zadania sg przeznaczone do samodzielnej analizy — maja podane rozwiazania
i bedg omawiane na ¢wiczeniach tylko na wyrazne zyczenie studentéw lub wtedy, gdy wezesniejsze
zadania zostang omoéwione przed zakonczeniem ¢wiczen.

840. Obliczy¢ catke nieoznaczong
/ 2" VP +1dx
dla odpowiednio wybranej liczby naturalnej n.
Rozwigzanie:
Przyjmiemy n =4 i wykonamy podstawienie
t=v1>+1,
czyli
tT=a25+1
oraz formalnie
7t% dt = 52" dx .

Otrzymujemy
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841. Obliczy¢ calke nieoznaczong
/x”- Va7 +1dx

dla odpowiednio wybranej liczby naturalnej n.

Rozwigzanie:
Przyjmiemy n =6 i wykonamy podstawienie
t= NaT+1,
czyli
th=2"+1

oraz formalnie
11899 dt = 725 dzx .

Otrzymujemy
11 11 t12
/ N2+ 1lde == /1\1/x7 TS dr == /t 11t10dt = — /tndt —+C=
712
11-¢12 11 12/11
— C="—"-(x"+1 C.
0= a (x"+1) +

842. Obliczy¢ calke nieoznaczong

/ dx
22 +4x+40°
Rozwigzanie:
Przeksztalcamy danag catke i Wykonujemy kolejno podstawienia y =z +2 oraz t =y /6:
/ dx / / B dy 6 dt
x2+4x+40 x+2 +36 Yy +36 36(y/6)? +36 J 3612436
-1 /t2 arctgt Lo arctg6(y/6) o arctg((2+2)/6) s

843. Obliczy¢ calke nieoznaczong
/ 8z T+ 212 du .

Rozwigzanie:

Przeksztatcamy podang catke
/ V8T + 212 dx = /x4 /85 +1dx

i wykonujemy podstawienie ¢ = 8x°+ 1 oraz formalnie dt =40z dz. Otrzymujemy

1 1 3.¢4/3
/;E4-\3/8x5+1dx:4—0-/40x4-\3/8:U5+1dx—— /\/_dt—— 0=
3. ¢4/3 3-(82°+1)"*
=2 4= Lo
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Lista 21R - 321 - Strony 319-322



Jarostaw Wroblewsk:i Analiza Matematyczna 2, lato 2024 /25

2.(3x+1)3/2 3.(5x+1)4/3
858. a) /\/3x—|—1d:v:<xg)+c; b) /\3/5g;+1d$:(xzo)+c;
4.(Tx+1)%/4 5-(11x+1)9/5
c) /\4/7$+1d$:(x)+0; d) /\5/11x+1dx: (11x+1) +C.
35 66
T dx In X2+1 22 dz In X3—|—1
859. a) /x2+1: <2 >+C; b) /a;3—|—1: ‘3 ’+C;
2dr In <X4+1> - z4dr  In ‘x5—¢—1‘
= C; = C.
rdr arctg (x2 22dr arctg (x3
860. a) /x4+1: 2< >+C; )/x6+1: 3( )+C’
»dr arctg <X4) 4 dr arctg <x5>
°) /x8+1* 4 +C; d) /x10+17 5 +C
xdx —1 x? dz —1
861. a = C,; b = C,;
) [Tzt )y e et
v’ dx —1 ztdz -1
) /(x4+1)4 12- (x4 +1)° ) /(955+1)5 20- (x5 +1)*
dx ' dx
dx dx
————— =arct 3)+C; d - —arct 7))+ C.
) | ey~ ets 3 +C; ) | i~ et ) +
dx 1 X dx 1 X
863. =—.arctg—+C; b ———=——-arctg—=+C,;
) /x2+4 g Arctey T ) /x2+5 V5 arcg\/S+ ’
dx 1 X dx 1 X
——_.arcte— +C: d =—-.arctg—+C.
c) /$2+7 N arcgﬁ-F ; ) -/x2+9 3 arcg3—|—
x3+1 /3 x5 +1 6/5
864. a) /\3/:L‘9—|—x6d1‘:<4>+c; b) /15/x25+m20dx:<)-|—0;
x7+1 8/ x94+1 1079
c) /\7/:U49+x42dx:( ) + C; d) /de:( 10> +C.
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