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Zadania do oméwienia' na éwiczeniach w czwartek? 27.02.2025.

Zadania nalezy sprébowac rozwigzaé przed éwiczeniami
20. Odgadywanie funkcji o podanej pochodnej.

W zadaniach z tej listy nie uzywacé catek, a w szczegdlnosci
nie uzywac catkowania przez czesci ani calkowania przez podstawienie !!!

Odgadna¢ wzér na funkcje rézniczkowalna f: Dy — R, ktérej pochodna jest dana wzorem:

792. f'(x)=2% D;=R 793. f'(z)=102*, D;=R
794. f/(2) =/E, D;—=(0,+o0) 795. f’(x):\}_, D; = (0, +0)
xr
! 1 / x
796. f(x):E, D;=R\{0} 797. f'(x)=¢€"", D;=R
/ o _ / _ 1 _
798. f'(x)=sin66x, D;=R 799. f(x)_x2+1, D;=R
800. f'(z)=(z+1)*, D;=R 801. f'(z)=2"+32°+3z+1, D;=R

802. Niech n bedzie liczbg catkowitg dodatnia. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje n-krotnie
rézniczkowalne f:R — R, ze £ (2) =0 dla kazdego = € R.
1
803. Funkcja rézniczkowalna f:IR\{0} — R spetnia warunek f'(x)=— dla kazdego x € R\ {0},
x
a ponadto wiadomo, ze f(1)=0. Co mozna wywnioskowa¢ o f(2) oraz o f(—1)7
804. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje dwukrotnie rézniczkowalne f:R\ {0} — R, ze dla
" 1
kazdego x € R\ {0} zachodzi réwnos¢ f (z) = —3 & Przy tym f(1)= f(2)=0.

805. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje dwukrotnie rézniczkowalne f:R\ {0} — R, ze dla
" 1
kazdego x € R\ {0} zachodzi réwnos¢ f () = —;, a przy tym f(1)= f(-2)=0.
x

806. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje 2025-krotnie rézniczkowalne f:R — R, ze dla kazdego
z € R zachodzi réwnoéé f(2029)(z) = e,

807. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje 2025-krotnie rézniczkowalne f:R — R, ze dla kazdego

x € R zachodzi réwnosé f20%)(z) =sin’x.

808. Dane sg funkcje rozniczkowalne f1, fo:R—IR. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje rézniczkowalne
g:R — R spehiajace warunek ¢'(z) = fi(z)- fa(x)+ fi(z)- f3(x) dla kazdego x € R. Zapamigtac
to zadanie, gdyz bedzie wykorzystywane na wykladzie.

809. Dane sa funkcje rozniczkowalne f1, fo:R—IR. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje rézniczkowalne
g:R— R spetniajace warunek ¢'(z)= f{ (f2(2))- f5(x) dla kazdego z € R. Zapamietaé to zadanie,
gdyz bedzie wykorzystywane na wyktadzie.

1Zadania podobne do wczesniejszych beda pominiete.
2Grupa 4 omawia te liste w poniedzialek 24.02.2025.
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810. Dana jest funkcja rézniczkowalna f:R— (0, +00). Wyznaczy¢ wszystkie funkcje réznicz-

= {cf/((j)) dla kazdego = € R.

811. Dana jest funkcja rézniczkowalna f:IR —R. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje rézniczkowalne
g:R — R spehiajace warunek ¢'(z) = f'(x)- f(z) dla kazdego x € R.

kowalne ¢g: R — R speliajace warunek ¢'(z)

812. Na wyspach Bergamutach podobno jest kot w butach i podobno zamiast zwyktych funkcji
trygonometrycznych uzywaja tam funkcji losinus, nosinus oraz sosinus podlegajacych nastepuja-
cym regutom rézniczkowania:

d
—losxr=nosx, —mnosr=sosxr, —sosx=Iloszx.

dx dx dx
Wyznaczy¢ wszystkie funkcje 2025-krotnie rozniczkowalne f:R — R spelniajace dla kazdego x € R
warunek f(°%)(z) = los (2025z).
813. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciagte f: R — R, rézniczkowalne na R\ {0}, spelniajace dla

kazdego x € R\ {0} warunek f'(z)= 6/1_2.
T

814. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciagle f:R — R, ktore sa dwukrotnie rézniczkowalne na
1
R\ {0} i speliaja dla kazdego z € R\ {0} warunek f"(z)= T Wskaza¢ wéréd nich funkeje
x
spelniajaca dodatkowy warunek f(—1)= f(1)= f(4)=0.
815. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f:R— IR, trzykrotnie rézniczkowalne na R\ {0}, spelniajace

dla kazdego x € R\ {0} warunek f"”(x)=x. Ktére z nich sa ciagte? Rézniczkowalne? Dwukrotnie
rozniczkowalne? Trzykrotnie rézniczkowalne?

816. Funkcja ciagta f:R— R jest dwukrotnie rézniczkowalna na zbiorze R\ {1}, a jej pochodna
drugiego rzedu jest dana wzorem

f"(x)=6x+6  dla xeR\{1}.
Ponadto wiadomo, ze f(z)=xz dla z € {—1, 0, 2}. Wyznaczy¢ f(3).

817. Funkcja f:R — R jest rézniczkowalna na catej prostej, a jej pochodna jest dana wzorem
f(x)=vVax*—822+16.
Ponadto wiadomo, ze f(—3)=—3. Wyznaczy¢ f(3).

818. Funkcja ciggla f: R — R jest dwukrotnie rézniczkowalna, a jej pochodna drugiego rzedu
jest dana wzorem

f(@) =]
Ponadto wiadomo, ze f(xz)=0 dla z € {1, 2}. Wyznaczy¢ f(—1).

819. Funkcja ciggla f: R — R jest rézniczkowalna, a jej pochodna jest dana wzorem
f'(z)= ’x—xB" :
Ponadto wiadomo, ze f(—2)=—2. Wyznaczy¢ f(2).
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