Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2023/24

Kolokwium nr 5: éroda 24.04.2024, godz. 14:15-15:45, material zad. 683-1034.
Zadania do omdéwienia na éwiczeniach w czwartek 18.04.2024.

Zadania podobne do zadan wcze$niejszych mozna pominaé,
jesli nie sprawiajg trudnosci.

Zadania nalezy sprébowaé¢ rozwiazaé przed ¢wiczeniami !!!

Szeregi o wyrazach nieujemnych.

Poczatkowych 8 zadan jest przeznaczonych do samodzielnej analizy — majg poda-
ne rozwigzania i beda omawiane na ¢wiczeniach tylko na wyrazne zyczenie studentéw
lub wtedy, gdy pozostate zadania zostang omowione przed zakonczeniem ¢wiczen.
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1002. Rozstrzygnac zbiezno$¢ szeregu
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1003. Rozstrzygnaé zbieznosé szeregu
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1005. Rozstrzygnaé, czy szereg
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1006. Rozstrzygnaé zbieznos¢ szeregu
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1007. Podaj w postaci przedziatu zbior wszystkich wartosci parametru p, dla ktorych
podany szereg jest zbiezny.

a)zm ................ b)z:\/W ................

1008. Dowies¢, ze jezeli szereg 3 a, o wyrazach dodatnich jest zbiezny, to szereg
n=1
IR
n=1 n

tez jest zbiezny.
Wskazéwka: Zastosowaé nieréwnos¢ miedzy srednia geometryczng i arytmetyczng

do liczb a,, oraz —.
n2

1009. Dane sa takie ciagi (a,) i (b,) o wyrazach rzeczywistych dodatnich, ze

Zanzl oraz an:9.
n=1 n=1
Udowodni¢ jedna z ponizszych nieréwnosci:
> Vanb, <5 (wersja tatwiejsza)
> \anb, <3 (wersja trudniejsza)
=1
Wskazowka: Skorzystac z nieréwnosci miedzy $rednia geometryczna i arytmetyczna.

1010. Dane sa takie ciagi (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

[ee] o0
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dap=1 oraz > bi=1.
n=1 n=1
Dowiesé, ze

(0.9]
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n=1

1011. Dany jest taki szereg zbiezny § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

Zan <8  oraz Zai < 64
n=1 n=1
Dowies¢, ze
Y ai<C
n=1
gdzie C'=27 (wersja latwiejsza) lub C' =16 (wersja trudniejsza).
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1012. Dane sa takie ciagi (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

o (0.9}
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> ap=8 oraz > by=1.
n=1 n=1

Dowies¢, ze

o0
> alh:<2.
n=1

1013. Wyznaczy¢ zbiér wszystkich wartosci rzeczywistych parametru k, dla ktoérych
szereg
> (\4/n5+nk— v n5>
n=1
jest zbiezny.

1014. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia M, ze szereg

> (4n)!
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jest zbiezny dla p > M i rozbiezny dla 0 <p < M.

1015. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista dodatnig M, ze szereg

< nl-p"
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jest rozbiezny dla p > M i zbiezny dla 0 <p < M.

1016. Rozstrzygnaé, czy szereg
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jest zbiezny.
1017. Rozstrzygnaé, czy szereg
2
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jest zbiezny.
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1018. Dowies¢, ze jezeli szereg Y a, o wyrazach dodatnich jest zbiezny, to szereg
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tez jest zbiezny.
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1019. Dowies¢, ze jezeli szereg 3 a, o wyrazach dodatnich jest zbiezny, to szereg
n=1
y Lo

tez jest zbiezny.

1020. Podaé przyktad takiego szeregu zbieznego > a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1
szereg

jest rozbiezny.

1021. Rozstrzygnaé zbieznosé¢ szeregdw

i nk+1 ora i nk+tl 41
= n"+1 = n'+1

dla tak dobranej wartosci parametru naturalnego k, ze doktadnie jeden z tych szeregdéw
jest zbiezny.

Rozstrzygnaé zbieznosé szeregow:
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Przypomnieé¢ sobie liste 14 z pierwszego semestru !
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