Kolokwium 7 Wersja testu A 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu A 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury
{(x,y): 0<z<1 A z2"<y< %} .

a) n=3, pole=1/2 b) n=5, pole=2/3
c) n=9, pole=4/5 d) n=10, pole=9/11

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktoérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

o L ap 20
a) /\/%d@“, (18, 21) b) /\/%da:, (8, 19)
5 VT +x 5 VT +x
R /2p D S 72 P
o [VE—sdr, (5,7) Q) [V, (4,5)
| Vit | Vit
3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym
wzorem.
1
= =1/134
) f@) = ey W1=1/
1
) 1= s I71=1/
1
1
d) f(z) I/l =1/145

T 80050 + 145



Kolokwium 7 Wersja testu A 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbieznodci szeregu potegowego.

o (4n) nl.x 0 (2”).n| "
a) » ~———  R=2Te/256 Db) > " — =e/4
n=1 n=1
o (Qn) . p2n 00 (3”>.nl xr™

c) Y — ., R=+e/2 d) > " pr— R=4e/27
n=1 n=1

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

> n 3p 17)"
a) Y (2p—17)", (8,9) Z , [16/3,6)
n=1 n=1
> (2p—19)" 3p 19
c) —FF,[9,10) (6, 20/3]
nz::l \/ﬁ ’ n=1
6. Podaj wartos$¢ granicy.
n kA In2 n k3 In2
li o b) i v
a) n1—>nc}okz::1 ko +n5 5 ) n1—>nc}okz::1 k4 _|_n4 4
k In2 LU In2
li e — d) 1 v =
C) n1—>nolokz::1 k2 4+ n? 2 ) nLHc}oI; k34+n3 3
7. Podaj wartos¢ granicy.
n k:n T n ]{?2 3 T
1 — b) 1 -
) md it ninolozkunﬁ 12
k4n5 T n k3 4 T
li —_ = d) 1 -
) ngﬂlokz::l k104110 20 nl—{goz B+nd 16



Kolokwium 7 Wersja testu A 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=5 w=>5/151 b) n=3, w=3/55
c) n=2, w=2/25 d) n=1, w=1/7
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmlljx oraz, C(n):/fg(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(9)=m/80 b) C(7)=m/48
c) Cb)=m/24 d) C(8)=m/63

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:
a) C(9,11)=4m/95 b) C(7,11)=4w/73
c) C(3,5)=4xm/11 d) C(5,7)=47m/31

11. Podaj sume szeregu:

) il 9n1 —In(9/8) b) i 3n1 =in(3/2)
) il 47}% —In(4/3) d) il 8n1'n —In(8/7)



Kolokwium 7 Wersja testu B 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu B 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury
{(x,y): 0<z<1 A z2"<y< %} .

a) n=9, pole=4/5 b) n=>5, pole=2/3
c) n=3, pole=1/2 d) n=10, pole=9/11

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktoérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

7 2p D 7 2p D
W) [V, (4,5) b [V e (5,7)
5 Té+x 5 TP +x

3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym

WZzOorem.
1
W) f@)= g I/1=1/56
1
b) J@) = e MlI=1/134
= ! =1/23
c) f(x)—ma Ifll=1/
1
d) f(z) Ifll=1/145

T 80054 + 145



Kolokwium 7 Wersja testu B 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbieznodci szeregu potegowego.

o0 (4n) n!-x o0 (Sn)-n!-x"
a) » ~——— R=2Te/256 b) Z"T, R=4e/27
n=1

n=1

co (27).p). p2n st nl-x
c) Z(”), R=+/e/2 Z( ) R=e/4

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

(3 19 (Bp—17)"
Z (Bp— 6, 20/3] Br=17" 16/3, 6)
n=1 n=1
c) iw 9, 10) §:2p 17)", (8, 9)
n=1 \/ﬁ ’ ’ n=1
6. Podaj wartos$¢ granicy.
n_ 13 In2 noook? In2
li —_— = b) i v
a) nl»nc}o]; k4 +n4 4 ) n1—>nc}okz::1 k3 _|_n3 3
n_opA In2 noook In2
li o — d) 1 v
C) n1—>nolokz::l k5+n5 5 ) nl—>Hc}okz::1 k2+n2 2
7. Podaj wartos¢ granicy.
n k:n T n ]{?2 3 T
1 — b) 1 -
QRIS Bywsrer it ) Jm 1
n ]{33 4 T n /{34715 T
| — d) I AR ——
C nl—{{.loz k8+n8 16 ) nl—{{olokz::l k10_|_n10 20



Kolokwium 7 Wersja testu B 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=1, w=1/7 b) n=3, w=3/55
c) n=2, w=2/25 d) n=5, w=5/151
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmfx oraz, C(n):/fs(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(7)=m/48 b) C(8)=m/63
c) Cb)=m/24 d) C(9)==/80

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:
a) C(5,7)=4m/31 b) C(9,11)=4m/95
c) C(7,11)=4xw/73 d) C(3,5)=4xm/11

11. Podaj sume szeregu:

) ignl —In(8/7) b) ignl —1n(9/8)
) i o =In(4/3) q) 237}%:111(3/2)



Kolokwium 7 Wersja testu C 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu C 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury
{(x,y): 0<z<1 A z2"<y< %} .

a) n=9, pole=4/5 b) n=3, pole=1/2
c) n=10, pole=9/11 d) n=5, pole=2/3

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktoérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Tz P N D
a) /\/%d@“, (18, 21) b) /\/%da;, (5,7)
5 VT +x o VI +x
R /2p D 2P P
0 [V dr, (4,5) Q) [, (8,19)
| Vi | Vg
3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym
wzorem.
1
=—— =1/23
) f@)= e =1/
1
b _ —1/134
) 1= gy M1=1/
1
= :]_
) @)= o If=1/56
1
d) f(z) If][=1/145

T 8 005 + 145



Kolokwium 7 Wersja testu C 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbieznodci szeregu potegowego.

0 (4n) ol 0o (Qn) nl. IQ"
a) » ~*4———  R=2Te/256 b) = — , R=+/e/2
n=1 n=1

C) ZnT’ R:4e/27 d) ZnT’ R:e/4
n=1 n=1

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

a) 2(27’_\/%9)“ 9, 10) i 2p—17)", (8, 9)
) i@p;;g)n, 6, 20/3] d) iw, 16/3, 6)

6. Podaj wartos¢ granicy.

n_ 13 In2 noook? In2
li —_— = b) i v
D) M e = LS Dy e Bl
n_ A In2 noook In2
li o — d) 1 v =
C) n1—>nolokz::1 k5 +n5 5 ) nl—>Hc}okz::1 k2 +n2 2

7. Podaj wartos¢ granicy.

N 123 - no k3t T

1 — b) 1 -

2) nl—%zkﬁ—i—nf" 12 nglolozkstnS 16
" kn? T ) "o k*nd T

c) ,}EEOZ At 8 d) ,}Hﬁlo]; K10 L1090



Kolokwium 7 Wersja testu C 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=5 w=>5/151 b) n=3, w=3/55
c) n=2, w=2/25 d) n=1, w=1/7
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmlljx oraz, C(n):/fg(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(7)=m/48 b) C(9)=m/80
c) Cb)=m/24 d) C(8)=m/63

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:
a) C(3,5)=4m/11 b) C(9,11)=4m/95
c) C(7,11)=4xw/73 d) C(5,7)=47m/31

11. Podaj sume szeregu:

) il 9n1 —In(9/8) b) i o —in(a/3)
) §3n1_n —1n(3/2) d) il 8n1'n —In(8/7)



Kolokwium 7 Wersja testu D 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu D 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury

{(x,y): 0<z<1 A z2"<y< %}
a) n=3, pole=1/2 b) n=10, pole=9/11

c) n=5, pole=2/3 d) n=9, pole=4/5

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Oo\/ 2p TN 2P P
2 [ T e, (18, 21) b) /mda:, (4, 5)
/ ‘/ZC44+.CU20 , 1/1:12_’_3:6
o0 2p P S 72 P
0 [ A T g, (8,19) ) /mdx, (5,7)
J ‘/ZE4O+.T1O J ‘/$16+ZL‘7

3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym
wzorem.

1
) S0 = o I£1=1/56
1
b) )= sreay I/1=1/134
= L =1/145
) f@) =g I=1/
d = ! =1/23
) H@) = e =1/



Kolokwium 7 Wersja testu D 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbieznodci szeregu potegowego.
[e.o] (4:)'71!'1'” o0 (i:’).n!.xn
a) » ~——— R=2Te/256 b) ZT’ R=4e/27
n=1

) Y~ ——. R=e/4 z_: . R=+/e/2

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

a) 2(27’_\/%9)“ 9, 10) i 2p—17)", (8, 9)
) i(:sp—nn)" 16/3, 6) 3p 19 6, 20/3]

6. Podaj wartos¢ granicy.

n_ 13 In2 noook? In2
li —_— = b) i v
2) M e LS Dy e Bl
n_ A In2 noook In2
li g — d) 1 v =
C) n1—>nolokz::1 k5 +n5 5 ) nl—>Hc}okz::1 k2 +n2 2

7. Podaj wartos¢ granicy.

]{74715 - n ]{?2 3 s
a) nilglo];k10+n10 20 nLrIoloZijLnG 12

n_ 34 P kn? ™
c) ,}ggloZk8+ns 16 d) JLIEOZk4+n4 8



Kolokwium 7 Wersja testu D 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=5 w=>5/151 b) n=3, w=3/55
c) n=2, w=2/25 d) n=1, w=1/7
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmlljx oraz, C(n):/fg(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(9)=m/80 b) C(5)=n/24
¢) C(7T)=m/48 d) C(8)=m/63

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:
a) C(5,7)=4m/31 b) C(3,5)=4xm/11
c) C(9,11)=4m/95 d) C(7,11)=47w/73

11. Podaj sume szeregu:

) fjlgnl —In(9/8) b) i gnl. —In(8/7)
) 237}%:111(3/2) q) §4n1‘n:ln(4/3)



Kolokwium 7 Wersja testu E 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu E 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury
{(x,y): 0<z<1 A 2"<y< %} .

a) n=>5, pole=2/3 b) n=3, pole=1/2
c) n=9, pole=4/5 d) n=10, pole=9/11

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktoérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

o S D 20
a) /mdaﬁ, (5,7) b) /mda:, (8,19)
| Vi | Vit
R /2p D 2P P
o [VEE . (4,5) Q) [ de. (18,21)
| Vi Ny
3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym
wzorem.
) f) : I£1=1/145
a — —=
T 200t + 1457
1
b _ —1/134
) 1= gy M1=1/
1
1
d) f(z) Ifll=1/23

Y 2 o0r+ 123



Kolokwium 7 Wersja testu E 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbiezno$ci szeregu potegowego.

o (n) . p2n 00 (Sn).n| xr™
a) » ~———  R=+/e/2 b) “ - R=4e/27
n=1 n=1

c) Y ~——, R=27e/256 d) ) ~“—— R=e/4
n=1 n n=1 n

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

3p 17 3p 19

Z ,[16/3,6) [6,20/3]

n=1 n=1

nf:l 2p—17)", (8, 9) d) i@%\/ﬁlgyl, 9, 10)

6. Podaj wartos$¢ granicy.

np2 In2 L& In2
lim 3 = b) lm Y =
LD By LD By s
n_ A In2 noook In2
li o — d) 1 v
) nl_.nt}o}; B+ns 5 ) nligo]; 2in? 2

7. Podaj wartos¢ granicy.

" kn? 'y ) no k*nd T

a) ,}H{}oz int 8 b) nh_{{}okz::l K10 £ 10~ 90
n_ L34 - nook2p3 s

| — d) 1 i

C nl—{{.loz k8+n8 16 nl_)I{.IOZ k6+n6 12



Kolokwium 7 Wersja testu E 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=2, w=2/25 b) n=1, w=1/7
c) n=3, w=3/55 d) n=5, w=5/151
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmlljx oraz, C(n):/fg(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(5)=m/24 b) C(8)=m/63
¢) C(7T)=m/48 d) C(9)=m/80

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:

a) C(5,7)=4m/31 b) C(3,5)=4xm/11
c) C(9,11)=4m/95 d) C(7,11)=47w/73

11. Podaj sume szeregu:

) ignl —In(8/7) b) i 9n1 —1n(9/8)
) 237}%:111(3/2) q) §4n1‘n:ln(4/3)



Kolokwium 7 Wersja testu F 5 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 5 czerwca 2024 r., godz. 14:15-15:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.
Punktacja za zadanie 9 bedzie liczona podwdjnie.

Zadania 10 i 11 to zadania dodatkowe z punktacja liczong podwdjnie.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawa¢ w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysS¢.



Kolokwium 7 Wersja testu F 5 czerwea 2024 1.

1. Dla danej liczby n podaj pole figury

{(x,y): 0<z<1 A z2"<y< %}
a) n=10, pole=9/11 b) n=9, pole=4/5

c) n=3, pole=1/2 d) n=5, pole=2/3

2. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich pa-
rametru p, dla ktoérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

n 2p P /2P P
W) [ dr, (8,19) b) [V s (4,5)
/ x40+x10 , 1;12_’_&:6
o/ 2p P 72 P
/ TR e, (18, 21) d) /de, (5,7)
J ":E44+:E20 J ‘/1'16"_1'7

3. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym
wzorem.

1

A F0)= o Il =1/56
b = L =1/23

) @)= e =1/

= L =1/145

) f) = =1/
d = L =1/134

) F0) = oy M=/



Kolokwium 7 Wersja testu F 5 czerwea 2024 1.

4. Podaj promien zbieznodci szeregu potegowego.
[e.o] (3’:') .n!.xn o ( ) n'
a) Y ~———  R=4e/27 Z R=e/4

) i(:)n'xn R=27e/256 d i<:) 'Izn, R=+/e/2

5. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

> (2p—19)" 3p 17"
—— 19,10 [16/3, 6
0 3 (9,10 b > 1673, 6)
> (3 19
¢) Y (2p—17)", (8,9) Bp=19" 16, 20,3
n=1 n=1
6. Podaj wartos$¢ granicy.
) k In2 IR & In2
2) Jingogku-n? T2 b) T}Lngogk5+n5 :?
n_ 13 In2 LU In2
li T d) 1 v =
C) n1—>nolokz::1 k4 4+ n4 4 ) "l_{gokz::l k3 +n3 3
7. Podaj wartos¢ granicy.
n_ L34 - "o kZn? ™
1 — b) 1 -
a nl—%loz k8+n8 16 nl_)IIoloZ k-G _|_n6 12
, kn® ™ " kn? 0
c) JEEOI; 10 £ 10— 90 d) JEEOZ ynt 8



Kolokwium 7 Wersja testu F 5 czerwea 2024 1.

8. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w,
ze arctg(2n)+arctgw = arctg(3n).

a) n=2, w=2/25 b) n=5, w=5/151
c) n=1, w=1/7 d) n=3, w=3/55
0o s 27
9. Niech fn(x)zzsmlljx oraz, C(n):/fg(x) dx. Wowezas:

k=1 " 0
a) C(7)=m/48 b) C(9)=m/80
c) C(8)=m/63 d) C(B)==n/24

> k. coskx

27
10. Niech fn(:c):ZT oraz C(m, n):/fm(a:)fn(a:) dx.
0

k=1
Wowezas:
a) C(3,5)=4m/11 b) C(9,11)=4m/95
c) C(5,7)=4m/31 d) C(7,11)=47w/73

11. Podaj sume szeregu:

) il Snl —In(8/7) b) i 3n1 =in(3/2)
) i gnl‘n _In(9/8) q) i_o;l 47}% _In(4/3)



