Egzamin czesé 11 Wersja testu A 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéow.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wrzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 18 czerwea 2024 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

5 7
a) /‘|x—2|—2‘dx:5 b) /“x—zy—z]dx:g
21 21
5 7
>/!!x—2\—2\dx:9 d) /“m—2]—2’dx:13
Z3 3

2. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.

1 1
5 4
a) /xg-(x9+1) dx="7/6 b) /:Bgo-(x?’l—i—l) dr=1/5
0 0
1 1 ,
/x4 x +1 d:l::3/4 d) /SB20'<1’21+1) dr=1/9
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
"6 27/6 _1 "y 25/4 1
a) /\/w36+:1:30 dgr;zi7 b) /v:c16+:c12 dr = s
—1 -1
0 911/10 _ 0 29/8 _ 1
c) / /100 1290 g — 1 d) / VAT,
-1 -1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f1499(0)=400!/130! b) f40(0)=40!/10!
c) f79(0)="70!/20! d) f199(0)=100!/30!



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 18 czerwea 2024 1.

5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

a) 7)[:5] dx =45 b) 7[33] dr =210
c) 71[33] dr =55 d) 71[3:] dx =820

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(6)=12 b) C(4)=8
¢) C(2)=4 d) C(3)=0

7. Podaj sume szeregu:

a) > (Vi- Vi) =3 b) Y (Vo— "5) =8

n=1 n=1

0 > (Vo- ") =10 Q) - (V- ") -4

n=1 n=1

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(36,100)=36m b) C(25,36) =257
c) C(16,25)=16m7 d) C(9,16) =97
9. Podaj wartos¢ granicy.
3n E2 Inl4 no k2 In28
li = b) i =
a) nl_{gok:zn;rl k3 + 7”&3 3 ) nl—golokz::l k3 + 713 3
2 2 In9 dn g2 In65
li —_ = d) LI =
C) n1—>r£10kz::1 kS + n3 3 ) nggokz::l k3 + TL3 3



Egzamin czesé 11

10. Podaj wartos$¢ granicy.

™ n
im S ="
2) nllgo,; k24497~ 28

2n

n i
lim S ="
C) nglgokgl k? + 4n2 8

11. Podaj wartos¢ granicy.

" kS w3
li =
) im0 ~ g0

" kn? w3
I =
© ngﬂlo,; K +3nt 36

Wersja testu A 18 czerwea 2024 1.

5n

n ™

b) lm> — =
) nligo,glkuzw 20

3n n T

d) limy — ="
U9 Dy AT

. n T3
nggokz::le—i—Sn?_ 18

7r-\/§
54

n k2n3
d) li =
) ni%];l k»6 _|_3n6

12. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej poda-

nym wzorem.

1

2 )= 0.5 11033

D) [ ——
2164 6025+ 1055

1

) 1= 5 gom05 1077

) P —
2104 6025 + 1022

o0 n

Ifll=1/1033
Il =1/1055
Il =1/177
Il =1/122

13. Niech f(z)zzz—. Woéwezas:
n

In2
a) f(—Z)z—I; —7:
In2 i
) J==F 4y

b) f<_1”>:—1n 24y

™
2 8

%

d) f



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 18 czerwea 2024 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

5 7
a) /‘|x—2|—2‘dx:9 b) /“x—zy—z]dx:g
Z3 21
5 7
>/!!x—2\—2\dx:5 d) /“m—2]—2’dx:13

2. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.

1

1
2 3
a) /$20-($21+1) dr=1/9 b) /x4-(x5+1) dr=3/4
0 0
1 1 .y
/xs x +1 d:B:7/6 d) /w30-<:£31—1—1) dr=1/5
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
0 0 911/10 _ 4 0 ) 27/6 _1
a) / V00 29 dx = 1 b) /v:c36+:c30 dr = e
1 21
9 25/4 1 7 29/8 _1
c) /\/mlﬁ—i—xlzdx:i d) /\/x64+x56dx:7
21 1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a2""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f4%(0)=400!/130! b) f(199(0)=100!/30!
c) f79(0)="70!/20! d) f49(0)=40!/10!



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 18 czerwea 2024 1.

5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

a) 71[55] dx =820 b) 7[33] dr =210
c) 71[33] dr =55 d) 70[3:] dr =45

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(4)=8 b) C(3)=0
¢) C(6)=12 d) C(2)=4

7. Podaj sume szeregu:

a) > (Vi- Vi) =3 b) Y (Vo— "5) =8

n=1 n—=

—_

0 > (Vi- ") =4 Q) Y (Vo- ") =10

n=1

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(9,16) =97 b) C(25,36)=25m
c) C(16,25)=16m7 d) C(36,100) =36m
9. Podaj wartos¢ granicy.
3n 1.2 In28 n L2 In65
a) nl—{gokz::l k3 +n3 3 ) nl—golokz::l k3 +n3 3
no 2 In9 no g2 In14



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 18 czerwea 2024 1.

10. Podaj wartos$¢ granicy.

) YT b) Tim 3o
Yoty on? T 12 oo 2 k2 £ 4002 28
) my T Q) timy T
B k21 95n2 20 ool 2 dn? 8
11. Podaj wartos¢ granicy.
n k2 3 T 3 n ]{74 5 T 3
a) lim ) - “ 5= V3 b) lim ) — “ == V3
n—»ookzlk +3n 54 n—)OOkZlk' 04 3nl0 90
" kn? V3 " V3
c) limz4n 1= v3 d) limZQn 5= V3
n—oo = k4 +3n 36 n—oo = k2 +3n 18

12. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej poda-
nym wzorem.

1
= =1/1033
1
b = =1/1055
) @)= e, =1/
1
= =1/122
) @)= e =1/
1
) J@)= g Il =1/177
13. Niech f(z)= ZZ— Woéwezas:
n:ln
—1+414 i In2 i
=—Iny/2 2+ — b —)=————
a)f(\@) n\/+\/_+8 ) f(=0) 1
1+1 3ri In2 i
| =—Iny2—v2+ " d) fli)=——-+—
0 1 ) =-my : ) =it

4



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 18 czerwea 2024 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

5 5
a) /‘|x—2|—2‘dx:9 b) /‘|x—2]—2’dx:5
3 21
7 7
)/]!x—2\—2\dx:13 d) /“3:—2]—2’(13::9
-3 -1

2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

1 1
5 3
a) /xg-(x9+1) dx="7/6 b) /x4-(x5—|—1) dr=3/4
0 0
1 1 .y
/x20 :E21+1 dx:1/9 d) /w30-<:£31—1—1) dr=1/5
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.
0 95/4 _ 1 0 27/6 _ 1
a) / Va6 £ 212 dy = s b) / V136 + 130 g = —
—1 -1
0 11/10 __ 0 9/8 _
10 2 1 8 2 1
c) / V100 4 290 g = 1 d) /\/x64+$56dx:7
-1 -1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f4%(0)=400!/130! b) f7(0)="70!/20!
c) f199(0)=100!/30! d) f49(0)=40!/10!



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 18 czerwea 2024 1.

5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

11

a) /[:C] dx =55

0

c) 71[33] dx =820

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(4)=8
c) C(6)=12
7. Podaj sume szeregu:

2) > (Vo- ") -8

n=1

0 > (Vi- "Vi)=3

n=1

10

b) /[:c] dr =45

0

d) 7[3:] dr =210

b) > (Vi- ") =4

—_

n=

d) i(%— "¥9) =10

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(36,100)=36m
c) C(16,25)=16m7
9. Podaj wartos¢ granicy.

3n 2
k In28
li =
a) nl—{gokz::l k3 + n3 3

2n k? 11’19
I S —
C) n1—>r£10kz::1 k3 + n3 3

b) C(25,36) =25

d) C(9,16) =97

In14

3n k,2
b) lim =
) naook:z:Ml k3 + n3 3
4n k2

In65

d) L =
) nl—{gokz::lkii_i_nii 3



Egzamin czesé 11

10. Podaj wartos$¢ granicy.

2n
n ™
1' _—— -
a) nLHo%k; k2+4n2 8

5n n T

¢) lim ) ———=—
n—oo = k2 4+25n% 20

11. Podaj wartos¢ granicy.

Wersja testu C 18 czerwea 2024 1.

™ n
b) lim> — =T
>ni%,§k2+49n2 28

3n

n y
d) li =
U9 D AT

a) lim z”: ktn® _ T V3 b) lim z”: kn” _T V3
n—o0 £~ k10 1 3p10 - 90 n—00 £ k4 1+ 3nt - 36
-~ n e k*n? w3

c) lim

= d) U =
Y i TER R B e R

12. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej poda-
nym wzorem.

1
1
b) )= e II=1/177
1
) F@) = ey M1=1/122
1
D @) = ooy If1=1/1033
13. Niech f(z)= ZZ— Woéwezas:
n:ln
In2 i 141 3ri
) = —— b — | =—In\yV2—vV2+—
a) f(i) > T2 )f(\@) ny/ f+8
In2 i —1+41 / i



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 18 czerwea 2024 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

5 7
a) /‘|x—2|—2‘dx:5 b) /‘|x—2]—2’dx:13
21 3
7 5
>/!!x—2\—2\dx:9 d) /“3:—2]—2’(13::9

2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

1 1
5 2
a) /xg-(x9+1) dx="7/6 b) /x20-<x21—1—1) dr=1/9
0 0
1 1 ,
/xso :E31+1 dx:1/5 d) /x4-(965~|—1) dr=3/4
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
0 » 911/10 _ 4 0 ) 27/6 _1
a) / V00 29 dy = 1 b) /v:c36+:c30 dr = e
—1 -1
’ s 29/8 _1 ’ 25/4 _1
c) /\/m64+x56dx:7 d) /\/x16+x12dx:7
-1 -1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a2""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f4%(0)=400!/130! b) f(199(0)=100!/30!
c) f49(0)=40!/10! d) f7(0)="70!/20!



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 18 czerwea 2024 1.

5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

11

a) /[:C] dx =55

0

c) 71[33] dr =210

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(4)=8
c) C(6)=12
7. Podaj sume szeregu:

a) i(%— "¥9) =10

n=1

Q) X (Vi- V)~

n=1

10

b) /[:c] dr =45

0

d) 71[3:] dx =820

b) i(%— "V9) =8

n=1

d) i(%— "V1) =3

n=1

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(36,100)=36m
c) C(16,25)=16m7
9. Podaj wartos¢ granicy.

3n 2

k In14
a) lim E =
) n—oo, L= k3 +n? 3

no k2 In28
li =
C) n1—>r£10kz::1 k3 + n3 3

b) C(25,36) =257

d) C(9,16) =97

2n k,2 lng

b) 1l B
) nl—>rgokz::1 k3 +n3 3

dn L2 In65
d) 1l =
) nl—{gokz::l k3 + n3 3




Egzamin czesé 11 Wersja testu D 18 czerwea 2024 1.

10. Podaj wartos$¢ granicy.

3n n T 2n n

™

li — = b) i — =

2) nggo,; E2+9n? 12 ) ng&; k?+4n? 8
™ 5n

n ™ d

n s
imy =
) nglgo’; k244907 28

im S =T
‘ ) D s 20

11. Podaj wartos¢ granicy.

n k4 5 -3 n ]{;2 3 v3
Q) lm 3T V3 by fim o V3
n—oo = 10 4-3n10 90 n—oo = k6 4 3nb 54
" n w3 no kn2 /3
I = d) i =
) M2 sy T s ) D T 3

12. Podaj norme supremum funkecji f:R — R zdefiniowanej poda-
nym wzorem.

1
8) S0 = gon 1o WI=1/ATT
1
b) F0) = ao g /1=1/1055
1
= =1/1033
) S0 = rsrriog M1=1/
1
d = =1/122
) 1@ = sy 1=/
13. Niech f(z)= ZZ— Woéwezas:
n:ln
1414 3mi In2 mi
— | =—Iny2—v2+4+— b —)=————
0 1(L )= -mya-va ) fliy=—rt T
—141 / i , In2 i
C) f( \/§ >:—ln 2+\/§+§ d) f(2)2—7+z



Egzamin czesé 11 Wersja testu E 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wrzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.



Egzamin czesé 11 Wersja testu E 18 czerwea 2024 1.

1. Podaj wartos$¢ calki oznaczone;j.

7 5
a) /‘|x—2|—2‘dx:9 b) /‘|x—2]—2’dx:5
21 21
5 7
>/!!x—2\—2\dx:9 d) /“m—2]—2’dx:13
Z3 3

2. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.

1 1
3 4
a) /x4-(x5+1) dr=3/4 b) /:Bgo-(x?’l—i—l) dr=1/5
0 0
1 1 .
/x20 :E21+1 dx:1/9 d) /xS-(x9~|—1) dr="T/6
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
" 29/8 _1 "6 27/6 _1
a) /\/x64+:1756 de = Yy b) /v:c36+:c30 de= —
—1 -1
0 911/10 _ 0 25/4 _ 1
c) / /100 1290 g — 1 d) / Vb ypl2de="— =
-1 -1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f(0)="170!/20! b) f(199(0)=100!/30!
c) f499(0)=400!/130! d) f49(0)=40!/10!



Egzamin czesé 11 Wersja testu E 18 czerwea 2024 1.

5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

a) 7[:5] dx =210 b) 7[33] dx =820
c) 7)[33] dr =45 d) 7[3:] dr =55

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(3)=0 b) C(4)=8
¢) C(6)=12 d) C(2)=4

7. Podaj sume szeregu:

a) > (Vi- Vi) =3 b) Y (Vo— ") =10

n=1 n=1

0 > (Vi ") =4 Q) Y (Vo- "5) =8

n=1 n=1

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(16,25)=16m b) C(9,16) =97
c) C(25,36)=257 d) C(36,100) =367
9. Podaj wartos¢ granicy.
2 12 In9 dn g2 In65
a) nl—{gokz::l k3 +n3 3 ) nl—golokz::l k3 +n3 3
sn 2 In28 no g2 In14
li = d) 1 —
C) nglgokgl k3_|_n5 3 ) nLHolok:;H k3+n3 3



Egzamin czesé 11 Wersja testu E 18 czerwea 2024 1.

10. Podaj wartos$¢ granicy.

3n 2n
n ™ n ™
li —_— b) I —_—=—
2) n1—>n<;lok§1 2ron? 12 ) nLHSOI; 2dn? 8
™ T 5n T
. n d n

imy =T fmS~ " T
) nlllgo,; k214907 28 ) nggo; k22502 20

11. Podaj wartos¢ granicy.

n k2n3 -v/3 n k4nd V3
Q) lm 3T V3 bl mV3
n—o0 £~ ;6 4-3n6 54 n—oo = [104-3n10 90
" n w3 no kn2 /3
I = d) i =
) M2 s T s ) D e T

12. Podaj norme supremum funkeji f:R — R zdefiniowanej poda-
nym wzorem.

1
1
b) F0)= e o IM1=1/1055
1
) )= g IH1=1/177
1
D @)= e oy M1=1/1083
13. Niech f(z)= ZZ— Woéwezas:
n:ln
, In2 i —144 / i
1+ 3mi In2 i
) =—In\2—V2+— d —)=————
0 1 ) =-my : ) fly=—t T



Egzamin czesé 11 Wersja testu F' 18 czerwea 2024 1.

ANALIZA 2 18 czerwca 2024 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym z zadan 1-12 za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi
otrzymuje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe z punktacja, ktéra bedzie ustalona
w czasie sprawdzania.
Wzorki pomocne w tym zadaniu:

—ln(l—z)zzz— 2| <1, z#1
n=1 n
_ T
Inz =1In|z|+i-argz argz € <—27 2)

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé w postaci uproszczonej.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzysSc¢.
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1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

5 5
a) /‘|x—2|—2‘dx:9 b) /‘|x—2]—2’dx:5
3 21
7 7
)/]!x—2\—2\dx:13 d) /“3:—2]—2’(13::9
-3 -1

2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

1

1
2 5
a) /$20-($21+1) dr=1/9 b) /xs-(xg—i—l) dr="T/6
0 0
1 1 .y
/x4 x +1 d:l::3/4 d) /w30-<:£31—1—1) dr=1/5
0 0
3. Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
" 29/8 _1 "y 25/4 1
a) /\/$64+:c56da;:9 b) /v:c16+:c12d$:5
—1 -1
0 27/6 _q 0 211/10 _ 4
c) / NI, d) / W10 3~ 390 (g — 1
-1 -1
4. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
3
flx)=a""¢e"".
Podaj warto$é¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
a) f19(0)=100!/30! b) f(499(0) = 400!/130!
c) f79(0)="70!/20! d) f49(0)=40!/10!
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5. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej, gdzie [.] oznacza cze$é catkowita.

11

a) /[:C] dx =55

0

c) 71[33] dx =820

km
6. Niech C(k)= / Veoskz dr . Wowezas
0

a) C(6)=12
c) C(4)=8
7. Podaj sume szeregu:

2 Y (VA- ") =3

n=1

0 > (Vo- ") =8

n=1

b) 7[33] dr =210

d) /[x]dx:45
b) C(3)=0
d) C(2)=4

b) > (Vi- ") =4

n=

—_

d) i(%— "¥9) =10

n 2m
8. Jezeli f,(x)=> sinkz oraz C(m,n) :/fm(x) - fn(x) dz, to:
k=1 5

a) C(9,16) =97
c) C(25,36)=257
9. Podaj wartos¢ granicy.

3n 2

k In14
a) lim E =
) n—oo, L= k3 +n? 3

2n k? 11’19
I S —
C) n1—>r£10kz::1 k3 + n3 3

b) C(16,25) =167
d) C(36,100) =367

dn 12 In65

b) 1l =
) nl—golokz::lkii_i_nii 3

3n L2 In28

d) L =
) nl—{gokz::lkii_i_nii 3
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10. Podaj wartos$¢ granicy.

5n n

imy =T
2) nllgo,; k242507 20

3n
n 3
c) lim Z —_ =
n—oo = k24 9n? 12
11. Podaj wartos¢ granicy.

n n 7T-\/§
a) lim =
) naoolcz::lk2+3n2 18

noook2p3 w3
1. =
) n%g kS+3n° 54

Wersja testu F' 18 czerwea 2024 1.

2n n T
b) i SLE——

™ n T

d imy — ="
)nirilo,;ku@n? 28

n ]{74 5 . 3
b) lim Z 10 g 0 ™V
n—oo = 104 3n10 90

n 2 . 3
ST peLU AL
n—oo f~ 4 4 3n 36

12. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej poda-

nym wzorem.

1

2 )= 50,5 11033

b) fla) =
2164 6025+ 1055

1

) 1) = 5 gom0 5 1077

) [ —
2104 6025 + 1022

o0 n

IfIl=1/1033
Il =1/1055
Il =1/177
Il =1/122

13. Niech f(z)zzz—. Woéwezas:
n

n=1

In2 i

a) f(i)=—7+z

3 () T

V2



