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25. Funkcja ciagta f:R — R jest dwukrotnie rézniczkowalna na zbiorze R\ {1}, a jej

pochodna drugiego rzedu jest dana wzorem
f"(x)=6x+6 dla xeR\{1}.

Ponadto wiadomo, ze f(z)=x dla z € {—1,0, 2}. Wyznaczy¢ f(3).

Rozwigzanie:
Poniewaz

d* ¢ 4 2

a funkcjami o drugiej pochodnej réwnej 0 sa funkcje liniowe, funkcja f na zbiorze R\ {1}
jest okreslona wzorem

2?4+ 32+ Az+B dla x€(—o00,1)
flx)=

2?4+ 32°+Cox+D dla x€ (1, +00)
Przy tym cigglo$é¢ funkeji f w punkcie 1 wymaga istnienia granicy w tym punkcie, czyli
zgodnosci wartosci okreslonych podanymi wyzej wzorami dla x = 1. Musi wiec zachodzi¢
rOWnosé

A+B=C+D. (&)
Warunki f(z) =z dla x € {—1, 0, 2} sprowadzaja sie odpowiednio do
—1=2-A+B, &)
0=D8, (©)
2=20+2C+D. (M)

Rozwiazanie ukladu otrzymanych czterech réwnan (&), (), (©) i (#) prowadzi do
A=3, B=0, (C=-21, D=2,

Ostatecznie

2% +32° + 37 dla z € (—o00,1)
fz)=

P 4+32% 21z +24 dla x€]l, +00)
Zatem f(3)=15.
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