Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2021/22

Kolokwium nr 2: materiat zadan 1-205.
Grupy 1, 2, 3: wtorek 10.05.2022, godz. 12:15-13:00.
Grupa 4: éroda 11.05.2022, godz. 16:15-17:00.

Zadania 193-197 do samodzielnego rozwigzania (grupy 1-3).
Zadania 198-205 do omdéwienia na konwersatorium w czwartek 5.05.2022.

Na éwiczeniach grupy 4 w $rode 4.05.2022 bedzie omawiana cala lista
oraz bede odpowiadal na pytania dotyczace zadan od poczatku semestru.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed zajeciami.
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196. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
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197. Wyznaczy¢ przedziat zbieznosci szeregu potegowego
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198. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
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199. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
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dla tak dobranej wartosci catkowitej dodatniej parametru p, aby promien ten byt dodatni
i skonczony.
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200. Wyznaczy¢ przedziat zbieznosci szeregu potegowego
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201. Wyznaczy¢ przedziat zbieznosci szeregu potegowego
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Jesli nie potrafisz, to przynajmniej wyznacz promien zbieznosci.
202. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem

7

flz)=x%.¢e"".
Obliczy¢ f*)(0) dla k=50, 51, 52, ..., 60.

203. Niech f:R — R bedzie funkcja ciggta zdefiniowang dla x # 0 wzorem

2020 ,
e* — 2_:0 or
fla)= g
Obliczy¢ f(0) oraz f'(0).
204. Obliczy¢ sume
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Wskazéwka: Obliczy¢ sume szeregu potegowego
> na.
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W tym celu zastanowié sie, jakiego prostego szeregu pochodna jest ten szereg lub szereg
bardzo do niego zblizony.

W ponizszym zadaniu masz podany szkielet rozwigzania. Twoje zadanie
to uzupeknié¢ brakujgce fragmenty w miejscu kropek.

205. Obliczy¢ sume szeregu
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Rozwigzanie:
Rozwazmy funkcje f dana wzorem
o0 .CUSTH_I
= , 1
f@=3 s 1)

Przedzialem zbieznosci szeregu potegowego definiujgcego funkcje f jest przedziat ............
Na tym przedziale funkcja f jest ciggla, a we wnetrzu tego przedzialu mozemy roéznicz-
kowa¢ szereg potegowy wyraz za wyrazem. Tak wigc we wnetrzu przedziatu zbieznosci
funkcji f mamy
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Zatem funkcja f jest funkcjg pierwotng powyzszej funkcji i do znalezienia wzoru definiu-
jacego funkcje f bez szeregu potegowego wystarczy obliczy¢ catke [ f/'(z)dx.
Korzystajac ze wzoru
/ a:cQ—l—bx—i-cdx:
1—a3
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dlaa=......... b=, s C= erennnn. otrzymujemy
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W celu dobrania odpowiedniej statej catkowania C' poréwnujemy wzory (1) i (2) dla
T=...... Zgodnie ze wzorem (1)

fl) = ,
natomiast wzér (2) daje
L i) o e +C=
TSP PPSRUROPPPRR +C.
Stad
C e e
i ostatecznie
F ) = . (3)
Przyjmujac x =...... we wzorze (1) otrzymujemy dany w zadaniu szereg liczbowy jako
TOWNY .oveeinirnnne. Z drugiej strony wzér (3) daje
L) o e =
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