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Rozprawa sktada si¢ z czterech rozdzialéw i literatury. We wstepie zarysowany jest ogdlnie
rozwazany problem a nastepnie badany jest rozktad zmiennej losowej o rozktadzie Poissona pod
warunkiem zlozenia poissonowskiego zmiennych losowych tez o rozkladzie Poissona. Dokladniej,
autorka znajduje asymptotyke wartoSci oczekiwanej i wariancji, gdy warto§¢ warunku dazy do
nieskoficzonoéei. Asymptotyki zawieraja funkcje powigzang z funkcjg Lambert’a. Nastgpnie
wynik ten jest uogélniony dla ilorazu dwoch szeregdéw zaleznych od parametru.

Rozdziat drugi przedstawia najwazniejsze wyniki pracy. Doktorantka rozpatruje sume losowg
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gdzie zmienne losowe U sa wzajemnie niezalezne i gléwnie o jednakowym rozkladzie o warto-
éciach nieujemnych catkowitych a zmienna losowa N w wickszosci wynikéw o rozkladzie Pois-
sona. Gléwnym celem pracy jest badanie asymptotyki wartodci oczekiwane] n(N) pod warun-
kiem, ze A = k dla pewnej nieujemnej funkeji n i k — oo. Autorka zauwaza, Ze ta warunkowa
wartodé oczekiwana nie zmienia sie po pewnej zamianie rozkiadow zmiennych U; i N. Dla
tej tak naprawde rodziny miar zostaje wybrana miara indeksowana 8(k), dla ktérej wartosé
érednia A wynosi k. Jest to miara okreslona za pomocg tzw. punktu siodlowego f(k) wyzna-
czonego z pewnego réwnania. Dla zmiennych losowych A w mierze indeksowanej przez 6(k)
odpowiednio scentrowanych i znormalizowanych pokazana zostaje zbiezno§é do rozkladu nor-
malnego, gdy k — oo ale jak zauwaza autorka nie mozna stad znalezé asymptotyki rozkladu.
Natomiast znalezienie asymptotyki rozktadu zmiennej losowej A w mierze indeksowanej 6(k)
pozwala znalezé asymptotyke rozkiadu zmiennej A, gdy jej wartoéci daza do nieskofczonosel.
Pierwszy taki wynik zostaje pokazany, przy zalozeniu, ze zmienne Uj; sg ograniczone, ich funk-
cja charakterystyczna jest o okresie 27 i przy pewnym warunku zaleznym od rozkladu N i U;.
Nastepnie zostaje rozpatrzony przypadek, gdy funkcja prawdopodobienstwa zmiennej losowej A
jest logarytmicznie wklesta. Wtedy ze zbieznoéei do rozkladu normalnego mozna wywniosko-
waé asymptotyke prawdopodobiefstw. Autorka cytuje tu Tw. 2.4, w ktérym warunek (2.19)
jest niejasny. W Tw. 2.5 przy zalozeniu na asymptotyke rozkiadu A i przy pewnym warunku
na rozklad A otrzymana jest asymptotyka warunkowej wartoéci oczekiwanej zmiennej N pod
warunkiem A = k, gdy k — oco. W Hip. 2.1 pojawia si¢ asymptotyka rozktadu zmienne]j losowej




A otrzymana z odwrocenia funkcji charakterystycznej szkoda tylko, ze nie jest dokladnie wyja-
énione skad ta asymptotyka wynika. Podobnie W Hip. 2.3 przy pewnych zatozeniach wysuwana
jest hipoteza na asymptotyke rozkladu zmiennej losowe] A. W dalszej czgscl rozdzialu przedsta-
wione sa przyklady. Stosujac otrzymane twierdzenie doktorantka uzyskuje wzor Stirling’a i jego
rozszerzong wersje. Dla przypadku [Poi(a), Poi(b)] (rozkiad N, rozklad U) zostaje znaleziona
asymptotyka warunkowej wartosci oczekiwanej korzystajac z asymptotyki funkeji Lambert’a.
Podobne wyniki pojawiaja sie dla przypadku [Poi(a), Geo(p)] i [Poé(a),mimPoi( f)] (mieszany
rozklad Poissona z rozktadem mieszajacym O noéniku [0,1]). W Lemacie 2.8 nie powinno byé
minusa przed T W liczniku i mianowniku i tak wydaje sie jest to uzywane w dalszych rozwaza-
niach. Bardzo ciekawe jest powigzanie otrzymanych wynikow z liczbami Bella. Korzystajac z
Hip. 2.1 autorka dostaje asymptotyke liczb Bella.

W rozdziale trzecim przedstawiony jest model wyplat ubezpieczyciela w celu szacowania
przysztych rezerw pod warunkiem wyplat do chwili biezacej. Punktem wyjécia jest niejedno-
rodny proces Poissona, ktérego momenty zgloszen szkod sa poczatkiem nowych niezaleznych
zlozonych procesow Poissona opisujacych ciag wyplat zwiazanych z dana szkoda. Dla tego mo-
deluw Tw. 3.1 obliczana jest funkcja generujaca momenty przyszlych wyptat pod ich warunkiem
w chwili biezacej. We wnioskach otrzymano ich wartoéé érednig i drugi moment. We Wn. 3.2
réw. (3.12) nie powinno by¢ 9 w drugim skladniku. W dalszej czgscl rozdziatu wysunigta jest
hipoteza Hip. 3.1 na asymptotyke wartoéci érednie] funkcjonalu od liczby szkod i momentow
ich pojawienia sie pod warunkiem lacznej ich wartogci. Doktorantka korzysta tu z metody
punktu siodtowego. Wykorzystujac t€ hipoteze zostaje pokazana zbieznoéé przysztych wyplat
(scentrowanych i znormalizowanych) pod warunkiem ich wartosci biezacej do standardowego
rozktadu normalnego. Stad znalezione zostaja aproksymacyjne wartosci kwantyli warunkowych
przysztych wyplat.

W ostatnim rozdziale pracy doktorantka omawia metode szybkie] transformaty Fouriera i
stosuje ja do numerycznego wyznaczenia warunkowe]j wartosci éredniej dla modelu z poprzed-
niego rozdzialu. Otrzymane wartosci poréwnuje z uzyskanymi asymptotykami metodg punktu
siodtowego. Poréwnanie to potwierdza poprawno$é uzyskanych teoretycznie asymptotyk.

Literatura rozprawy sawiera 34 pozycje i sa to gléwnie publikacje z najlepszych czasopism
probabilistyki stosowanej 1 ubezpieczen. Ponadto cytowane artykuly sa glownie nowymi pozy-
cjami opublikowanymi kilka do kilkunastu lat temu €O potwierdza, ze temat pracy jest aktualny
i cieszacy sig zainteresowaniemm wér6d probabilistow. Doktorantka cytuje dwie whasne publi-
kacje z Czasopisim Journal of Applied Probability i Applicationes Mathematicae, ktérych jest
wspotautorka.

Podsumowujac doktorantka prezentuje oryginalne wyniki, ktore sa interesujace z matema-
tycznego punktu widzenia jak rowniez majace zastosowanie W modelowaniu ubezpieczeniowym.
Autorka wykazala si¢ duza wiedzg z probabilistyki i modelowania ubezpieczeniowego. Ponadto
doktorantka sprawnie i pomystowo szacuje 1 wyznacza asymptotyki skomplikowanych funkcji.
Tak wiec rozprawa speinia wymagania stawiane dysertacjom doktorskim i wnoszg¢ 0 dopuszcze-
nie mgr Agaty Ilnickie] do dalszych etapow przewodu doktorskiego.
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