9. Funkcje analityczne

. Znalez¢ liczbe pierwiastkéw wielomianéw podanych obszarach:

(a) 2" =52+ 22 —2wkole |2] < 1
(b) 2" — 2%+ 62% + 22 — 1 w pierScieniu 1 < |z| < 2.

. Dlaliczby zespolonej |c| > e znalez¢ liczbe rozwiazan réwnania e* = cz™
w kole |z| < 1. Pokazaé, ze wszystkie rozwiazania sa jednokrotne.
. Pokazaé, ze z twierdzenia Rouche wynika zasadnicze twierdzenie alge-
bry.
. Ciag funkcji holomorficznych f,,(z) jest jednostajnie zbiezny do funkcji
holomorficznej f(z) dla |z| = r oraz f(z) # 0 dla |z| = r. Pokazaé, ze
dla odpowiednio duzych n liczba zer funkcji f, i f w kole |z| < r jest
taka sama.
. Udowodnié¢, ze dla r > 0 i odpowiednio duzych n funkcja f,(z) =
1+ z+ ...+ % nie zeruje si¢ w kole |z| < r.
Wskazéwka f,(z) — €.
. Pokaza¢, ze dla ustalonej liczby ¢ > 0 istnieje odpowiednio duza liczba
n taka, ze funkcja
2 n
f&) =24 544

zeruje sie w kole |z — 2mi| < e.



