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Niech a bedzie dang liczba rzeczywista. Rozwiaz réwnanie

lz — 1|+ |z| + |z + 1] = a.

Czy istnieje wieloscian o doktadnie siedmiu krawedziach?

Dana jest liczba rzeczywista a i funkcja f : N — N spelniajaca nier6wnosé

fm=£([%]) +f(ﬁ—ﬂ) + an.

Udowodnij, ze istnieje taka stala ¢, ze f(n) < cn.

Dany jest czworokat ABC' D, ktorego przekatne przecinajg sie pod katem pro-
stym w punkcie X. Niech k, ¢, m,n beda prostymi przechodzacymi przez punkt
X prostopadtymi odpowiednio do bokéw AB, BC,CD,DA. Udowodnij, ze
wszystkie 8 punktow przeciecia prostych k, ¢, m,n z bokami czworokata lezy
na jednym okregu.

Udowodnij, ze jezeli rownanie
4 ar+b=0

ma dwa réwne pierwiastki, to zachodzi réwnosé
a\4 A
(=)

Kazdy punkt ptaszczyzny kolorujemy na jeden z trzech kolorow. Udowodnij, ze
istnieje odcinek dtugosci 1, ktérego konice maja ten sam kolor.

Marcel chce sprawdzi¢ btyskotliwos¢ swoich znajomych. W tym celu wzial talie
52 kart i wybrat 5 z nich. Powiedziat fLukaszowi: ,Zaraz dam Ci 5 kart. Jedng
z tych kart odtozysz na bok, a pozostate cztery dasz mi w ustalonej przez siebie
kolejnosci. Te czworke kart zaniose Bartkowi, ktéry bedzie musial odgadnaé
odtozong przez Ciebie wcze$niej karte.”

Teraz tukasz moze naradzi¢ sie z Bartkiem. Czy zawsze moga popisaé sie
swoja blyskotliwoscia przed Marcelem? (=czy Bartek moze odgadnaé¢ karte
Lukasza niezaleznie od wyboru 5 kart przez Marcela?)



