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Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb pierwszych.

Niech x oraz y beda liczbami calkowitymi. Udowodnij, ze 2x + 3y jest
podzielne przez 17 wtedy i tylko wtedy, gdy 9x + 5y jest podzielne przez
17.

Wyznaczy¢ wszystkie dodatnie liczby catkowite d, ktére dziela zardéwno
n? +1, jak i (n + 1)? + 1 dla pewnej liczby catkowitej n.

Pokazaé, ze dla dowolnych liczb calkowitych a, b oraz m zachodzi:

(a) NWD(a,b)- NWW (a,b) = ab
(b) NWD(am,bm)=m - NWD(a,b)
(¢) NWW (am,bm)=m - NWW/(a,b)
(d) m | NWD(a,b) = NWD(&, b) = NWD(a.b)
(e) (a]bcoraz NWD(a,c)=1)=alb

m’m ) m

Pokazad, ze jezeli iloczyn [])_; a; jest k-ta potega liczby calkowitej, gdzie
NWD(a;,a;) = 1 dla i # j, to kazda z liczb a; jest k-ta potega liczby
catkowitej.

Pokazaé, ze kazde dwie kolejne liczby calkowite sa wzglednie pierwsze.

Pokazaé, ze dla kazdej calkowitej liczby naturalnej n istnieje taka liczba
naturalna dodatnia k, ze liczba nk w zapisie dziesietnym sklada sie tylko
z zer i jedynek.

Pokazaé, ze dla kazdej catkowitej liczby naturalnej n, takiej ze NW D(n, 10) =
1) istnieje taka liczba naturalna dodatnia k, ze liczba nk w zapisie dzie-
sigtnym sklada si¢ tylko z jedynek.

Pokazaé, ze dla kazdej pary liczb catkowitych a i b istnieja takie liczby
calkowite z iy, ze a-x +b-y = NWD(a,b)

Wywnioskowaé z poprzedniego zadania warunek na wzglednie pierwszosé
liczb.

Niech dane beda liczby a, b, zg, yo, n, takie ze a-zg+b-y = n. Wyznaczyé
zbiér wszyskich par (z,y) spelniajacych réwnanie a -z +b-y=n

21n+4

Pokazad, ze utamek Tint3

liczby n.

jest nieskracalny dla kazdej dodatniej catkowitej

Pokazacé, ze NWD(a, NWD(b,c)) = NWD(NWD(a,b), c)

NW D(a,b,c)? NW D(a,b,c)?
a,b)-NWD(a,c) NWD(b,c) — NWW(a b)-NWW (a,c)- NWW (b,c)

Pokazaé, ze N

Pokazaé, ze NWD(a" —1,a™ —1) = «VWP(m) _ 1 dlaa > 1
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Pokazaé, ze jedynym rozwiazaniem réwnania 2 +2y2 =0jest c =y =0

Udowodnié, ze dla danych liczb catkowitych a i b odwrotno$é a modulo b
istnieje wtedy i tylko wtedy gdy NW D(a,b) =1

Udowodni¢ Twierdzenie Eulera.

Wywnioskowaé z Twierdzenia Eulera Male Twierdzenie Fermata.
Udowodni¢ Twierdzenie Wilsona

Udowodnié¢ Chinskie Twierdzenie o Resztach

Pokazaé, ze dla dowolnej liczby naturalnej n istnieje n kolejnych liczb
naturalnych takich, ze zadna z nich nie jest

(a) liczba pierwsza
(b) calkowita potega liczby pierwszej.

Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania w liczbach catkowitych dodatnich réw-
nania 3% +4Y = 5%.

Pokazaé, ze jezeli n i m sa dodatnimi liczbami catkowitymi to dmn—m—n
nie moze by¢ kwadratem liczby calkowite;j.



