Fakty z wykladu

Uwaga. Ponizsze fakty zostaly podane na wyktadzie i mozecie z nich korzysta¢ na kolokwium
i egzaminie. Korzystajac z nich trzeba sie jednak zawsze na nie powotaé. Nie powinniscie sie
tez powolywaé na inne nietrywialne fakty z teorii mnogosci.

Nastepujace zbiory sa réwnoliczne ze zbiorem liczb naturalnych:

Z, N x N, Q, rodzina skonczonych podzbioréw N.

Nastepujace zbiory sg rownoliczne ze zbiorem liczb rzeczywistych:

{0, 13N, P(N), (a,b) (przedzial otwarty), RN, R™ (dla n € N), R\ Q, zbiér wszystkich
funkcji ciagltych f: R - R

Twierdzenia udowodnione (lub prawie udowodnione) na wyktadzie:

IR| # INJ,

zwrotnosé, symetria i przechodnio$é réwnolicznosci,

zwrotnosé, przechodnios$é <,

twierdzenie Cantora-Bernsteina: jesli |A| < |B|i |B| < |A4|, to |A| = |B].

fakt: jezeli A C B, to |A| < |B].

twierdzenie o sumie: jesli |A| =|C|,|B| =|D|i ANB=CND =10, to |[AUB|=|CUD,|.
twierdzenie o zbiorze potegowym: jesli |A| = |B|, to |P(A)| = |P(B)|,

twierdzenie o iloczynie kartezjanskim: jesli |A| = |B| i |C| = |D|, to |A x C| = |B x D|,
twierdzenie o zbiorze funkcji: jesli |A| = |B| i |C| = |D|, to |A¢| = |BP],

twierdzenie o potegowaniu: |(AP)¢| = |AB*C|.

twierdzenie Cantora: |A| < |P(A)].

fakt: suma przeliczalnie wielu zbioréw przeliczalnych jest przeliczalna.

fakt: jezeli A jest nieskonczony, a B jest skoniczony, to |[A\ B| = |A| i |AU B| = |A|.
fakt: jezeli A jest nieprzeliczalny, a B jest przeliczalny, to |A\ B| = |A].

1{0,1}4] = |P(A)]| dla kazdego zbioru A.



