WdM - Lista 7 (éwiczenia 27 XI 2023)

Zad. 1 Podaj przyktad niepustej relacji R na zbiorze {0,1,2,3} spelniajacej ponizsze wila-
snosci lub wykaz, ze takowa nie istnieje:

e R jest zwrotna, symetryczna i nieprzechodnia,
e R jest symetryczna, przechodnia i nie jest zwrotna,
e R jest symetryczna i stabo antysymetryczna.

Zad. 2 Co wiemy o funkcji f: R — R, jesli relacja na R zdefiniowana przez
2Ry <— y= f(z)

jest zwrotna?

Zad. 3 Rozwazmy ponizsze relacje R na X zdefiniowane przez nastepujace funkcje zdaniowe.
Jakie wtasnosci maja te relacje? Sprawdz zwrotnosé, symetrie, staba antysymetrie i przechod-
niogé. Czy dla kazdych z,y € X zachodzi xRy V yRx?

e X =R 2Ry < z <y,

e X =R, 2Ry <= z >y,

e X =R, 2Ry <= x #y,

e X =7Z,nRk <= n-k>0,

o X =P(N), ARB < ANB#0,

e X jest zbiorem wszystkich wektoréw (algebraicznych) w R2, #Rw <= 3r > 0 ¥ = r - 0,
o X =R (zbiér ciagow liczb rzeczywistych), (a,)R(b,) <= (ay) jest podciagiem (b,,),
e X =NV fRg <= {n e N: f(n) > g(n)} jest skoriczony,

e X = Zbior zadan na tej liscie, 2Rz’ <= 2z jest trudniejsze od 2'.

Zad. 4 Udowodnij, ze

(UAn)C: ﬂA%

neN neN

dla kazdego ciagu zbiorow (A,,).



Zad. 5 Wyznacz zbiory | J,,c; An oraz (), c; An, jezeli

a) A, = (—oo,n), I =N,

b) Ap = (—oo,n), I =Z,

c) An = (=1, 2= 1), I =N\ {0},

d) A [+(1) 4 —E0Y 1= N\ {0},

e) Ap={(z,y) e R\ {0} xR: y >1/(nx)}, I =N\ {0},

f) An = {{z,y) e R\ {0} xR: y > 1/(nx)}, I =N\ {0}.
Wskazowka: naszkicuj najpierw A, dla paru wybranych n.

Zad. 6 Niech A, = (n+1’ 1+ n+1) Wyznacz zbiory
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