WdM - Lista 4 (31 X 2023)

Zad. 1 Niech AC X, BCY. Zapisz (A x B)° jako sume iloczynow kartezjanskich.
Zad. 2 Naszkicuj w ukladzie wspotrzednych zbiory A i B, bedace roztacznymi podzbiorami
[0,1] x [0, 1] takimi, ze

13

21 = 7O 4] = 2O B.

T0,1] [A] = T0,1] [B] = [17 4]

Zad. 3 Naszkicuj w uktadzie wspolrzednych zbior A, ktory ma 5 elementow i taki, ze mr[A]
ma 2 elementy a 7%[A] jest zbiorem 3-elementowym.

Zad. 4 Zapisz funkcje zdaniowa rownowazna funkcji
(z,y) ¢ (AUB) x (C\ D)

bez uzywania symboli mnogosciowych (U, \, X, itd.)
Zad. 5 Zalézmy, ze A, B, C'i D sa niepustymi zbiorami.
a) Czy z tego, ze (A x B) C (C' x D) wynika, ze AC CiBC D?
b) Pokaz, ze jesli Ax B=CxD,to A=CiB=D.
c¢) Czy z tego, ze (A x B)N(C x D) =0 wynika, ze ANC =01 BND=0?
Czy zalozenie niepustosci jest potrzebne?
Zad. 6 Naszkicuj w uktadzie wspodtrzednych nastepujace zbiory.
2) {(z,y) €R%: & = siny},
) {(z,y) e R?: —2 < 2?4 y% <3},
) {{x,y) € R?: sinx + cosy > 7},
d) {(z,y) € R?: istnieje t takie, ze = - t = y},
) {(z,y) €R*: z+2=yVdr =3y},
) {{z.y) eER?: 2w < |y| = y=4a},
y) €ER?: z < |y| <= y =4z},
Zad. 7 Zauwazmy, ze kazdy wektor (geometryczny) na plaszczyznie mozna przedstawic¢ jako
pare uporzadkowana (P, Q), gdzie P € R? jest punktem zaczepienia wektora, a Q € R? jego
konicem. Rozwazmy zbiér wszystkich wektorow S C R? x R? o dtugosci 1. Naszkicuj w uktadzie

wspolrzednych ciecie Sp zbioru S w punkcie P, gdzie P jest ustalonym (przez Ciebie) elementem
plaszczyzny. Podobnie, naszkicuj zbior 72 [S].

Zad. 8 Zdefiniujmy A C N x P(N) w nastepujacy sposob
(n,N)e A <= ne€N.

Znajdz rzuty A. Opisz Ay, A?, AT},
Zad. 9 Niech A, B beda zbiorami. Znajdz wszystkie zbiory X takie, ze

Ax X =X xB.



Zad. 10 (*) Jaka ceche ma wykres zbioru A C [0, 1] x [0, 1] w ukladzie wspolrzednych, jesli
wiemy, ze dla kazdego x € [0, 1] zachodzi A, = A*?

Zad. 11  (*) O zbiorze A C [0,1] x [0, 1] wiemy, ze A, = [0, /z] dla kazdego = € [0, 1]. Podaj
AY dla y € [0,1].



