WdM - Lista 3 (24 X 2023)

Zad. 1  Wpybierz dwa prawa rachunku zbioréw i udowodnij je formalnie (postaraj sie wybraé
inne prawa niz te udowodnione na wykladzie).

Zad. 2 Wskaz przyktad niepustych zbioréw skoriczonych takich, ze
(BUC)NA#(AUC)NB.

Zad. 3 Podaj przyktad nieskoriczonego zbioru A takiego, ze ) € A (lub wykaz, ze taki nie
istnieje).
Zad. 4 Podaj przyklad takiego zbioru A, ze istnieje = € A taki, ze z € P(A).
Zad. 5 Wypisz elementy zbiorow A i B. Czy A C B? Czy B C A? Czy A = B? Czy maja
elementy wspolne? Czy sa roztaczne? Czy A € B lub B € A?

a) A={1,v4,v4—-1,V/9,v/9 -1}, B=1{1,2,3},

b) A= {CL, b, C}> B = {{(I}, {b}a {C}},

C) A= {a’ {a}v {av {a}}}7 B = {av {a}7 {a7 {a}}v {av {a}7 {a7 {a}}}}7

d) A={0,1,2}, B= {x € N: 22 <20},

e) A=0, B={r eN: 2?2 +z =13},

Zaktadamy, ze a, b i ¢ nie sa zbiorami.

Zad. 6 Podaj warunki konieczne i warunki dostateczne zachodzenia ponizszych réwnosci:

a) {b,c} ={b,c,d},

b) {a,{a,b}} = {c,{c,d}},
c) {{a7 b}vd} = {{a}}v

d) {{a,0},6} = {{0}}.

W punktach a)—c) zakladamy, ze a, b, ¢ i d nie sa zbiorami.

Zad. 7 Zbiory A, B, C sa podzbiorami X. Zaznacz na diagramie Venna zbiory spelniajace
nastepujace funkcje zdaniowe. Zdefiniuj te zbiory przy uzyciu U, N, itd.

a) t¢ ANz ¢ BAx ¢ C,

b) x€ A = z € B,

c) (€A < z€B) <= zeC.

Zad. 8 Zaznacz w sposob losowy kontur zbioru U na diagramie Venna zbioréw A, B, C' C X.
Nastepnie zapisz za pomoca operacji U, N i\ zbior U. Napisz funkcje zdaniowa ¢ taka, ze
o(z) <= x € U przy pomocy funkcjiz € A,x € Bx € C, x € X.

Zad. 9 Udowodnij lub obal ponizsze stwierdzenia:
a) AUB=(A\B)U(B\A)U(ANB),
b) AnB=A\(A\ B),
c) (CUB)NA=(ANnB)U(C\ B).



Sprobuj przeprowadzaé dowody na rézne sposoby. Napisz tautologie odpowiadajace tym pra-
wom rachunku zbioréw.

Zad. 10 Dane sa pewne zbiory A, B, C' w przestrzeni X. Wiemy, z2e AN B = A\ C. Czy
stad wynika, ze
a) A\ (BUC)=07
b) ANBNC =07
c) ANC=07
Odpowiedzi uzasadnij!
Zad. 11  Udowodnij
a) P(X)NPY)=P(XNY),
b) P(X)UPY)CPXUY).

Wykaz, ze punkcie b) nie zachodzi inkluzja odwrotna.



