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Zad. 1 Pokaz, ze rzut zbioru zwartego A C R? jest zwarty. Czy rzut zbioru domknietego
A C R? musi by¢ domkniety?

Zad. 2 Funkcja f:(0,1)\{2:n e N} =Y, f(z) = 2 + [2] jest homeomorfizmem. Znajdz
Y.

Zad. 3 Rozwazmy przestrzen metryczna (X,d) i jej podzbior A. Zdefiniujmy odlegtosé
punktu od A w nastepujacy sposob

d(z,A) = inf{d(z,a): a € A}.
Pokaz, ze jesli A jest zwarty, to ta odlegtosé jest realizowana, tzn. istnieje a € A taki, ze
d(z,A) = d(z,a).
Zad. 4 Czy f: {0,1}N 5 R, f(z) = 3, % jest ciagta? Cazy jest '1-1'?7 (Znajdz jej
obraz.)

Zad. 5 Udowodnij, ze kostka Hilberta jest zwarta. Wskazowka: rozwaz ciag (x,) elementow
kostki Hilberta i znajdz taki jego podciag, zeby ciag x,(1) byt zbiezny. Kontynuuj i skorzystaj
z tego, ze topologia kostki Hilberta jest topologia zbieznosci punktowe;j.

Zad. 6 (x) Niech A C R? z metryka centrum. Uzupetnij: A jest zwarty wtedy i tylko wtedy,
gdy A jest domkniety, ograniczony i ...

Zad. 7 (%) Udowodnij, ze zbiér Cantora zawiera nieprzeliczalnie wiele (!) parami roztacznych
homeomorficznych kopii zbioru Cantora. Czy potrafisz znalez¢ inne przestrzenie o tej wtasnosci?



