Lista przedegzaminacyjna - Topologia 2024

Egzamin odbedzie si¢ w Srode 26 czerwca. Rozpocznie si¢ 0 9:00 w sali HS i potrwa 120 minut.

Zad. 1 (zadanie z literkami) Pewna cywilizacja szczyci sie tym, ze jej alfabet sktada sie
wylacznie ze spéjnych podprzestrzeni R?, ktére sa parami nichomeomorficzne. Czy to mozliwe,
zeby alfabet ten sktadat sie z ¢ wielu liter?

Zad. 2 (zadanie z literkami II) Z kolei w alfabecie innej cywilizacji wystepuje kostka Hilberta
[0, 11N i {0, 1} x [0, 1]N. Czy te litery sa ze soba homeomorficzne?

Zad. 3 Czy istnieje funkcja ciagla i ,na” f: X — Y, jezeli X = R (z metryka euklidesowa),
a 'Y jest strzalka? Cgzy istnieje funkcja ciagta ,na” f: Y — X7

Zad. 4 Niech W bedzie zbiorem funkcji rézniczkowalnych (w kazdym punkcie) o dziedzinie
[0,1]. Odpowiedz na ponizsze pytania uzasadniajac odpowiedzi.

e Czy W jest otwarty w C[0, 1]7

e Czy W jest domkniety w C10,1]?

e Czy (W,dgyp) jako podprzestrzeni C[0, 1] jest zupelna?
o Czy (W,dgyp) jako podprzestrzent C[0,1] jest spojna?

Zad. 5 Ktore z ponizszych wlasnosci dziedziczg sie na wszystkie podprzestrzenie? Ktore na
podprzestrzenie domkniete? Ktore na ciagle obrazy? Metryzowalnosé, spéjnosé, zupelnosé,
jednospojnosé, zwartosé, osrodkowoscé.

Zad. 6 Pokaz, ze plaszczyzny nie da sie wysumowaé z przeliczalnie wielu prostych (wska-
zowka: uzyj pewnego znanego twierdzenia).

Zad. 7 Dlar > 0 niech K, bedzie kotem domknietym (tzn. z brzegiem) na ptaszczyznie o
srodku (0,0) i promieniu r. Rozwazmy

B = H K, oraz D = H K,

neNt reR+t
z topologia produktowa.
e Zdefiniuj na B metryke zgodna z topologia B (bez uzasadnienia).

e Pokaz, ze dla kazdej metryki d na B (zgodna z topologia) istnieje k takie, ze d(z,y) < k
dla kazdych z,y € B.

e Pokaz, ze D nie jest metryzowalna.



