Kolokwium 2 - Topologia 2022

Zad. 1 (6) W kazdym z ponizszych przypadkow odpowiedz, bez uzasadnieri, na py-
tania:

a) Czy podprzestrzen przestrzeni metrycznej osrodkowej musi byé¢ osrodkowa?

b) Czy przestrzen spdjna musi by¢ jednospojna?

¢) Czy produkt nieprzeliczalnie wielu przestrzeni zwartych moze by¢ zwarty?

d) Niech X bedzie kostka Hilberta.

e Czy X jest osrodkowa?

e Czy X jest spojna?

e Czy X ma baze przeliczalng?
e Czy X jest zupelna?

e) Czy [0,1]3 jest ciagtym obrazem [0, 1]?

f) Rozwazmy zbior [0,1] C A C R. Czy [0, 1] jest ciaglym obrazem A?

g) Czy dla kazdej przestrzeni metryzowalnej X i relacji rownowaznosci ~ na X, prze-
strzei X, jest metryzowalna?

h) Czy przestrzen C,|0, 1] jest homeomorficzna z R z topologia produktowa?

i) Czy kazda przestrzen zupelna jest zwarta?



Zad. 2 (6) Podaj przyktady (z krotkimi uzasadnieniami):

e przestrzeni spojnej, zupelnej, ktora nie jest osrodkowa.

e przestrzeni spojnej, ktora nie jest metryzowalna.

e przestrzeni metryzowalnej, ktora nie jest metryzowalna w sposob zupetny.



Zad. 3 (3) Udowodnij, ze R? jest przestrzenia zupelna.

Zad. 4 (3) Udowodnij, ze C[0,1] (z metryka supremum) jest spojna.



