MATEMATYKA II  lista 5 151V 2008

Zad. 1  Jaka wlasnoé¢ obszaru D opisuje [[, 1dxdy? Uzasadnij odpowiedz.
Zad. 2  Oblicz catki po wskazanym prostokacie D.

a) [[,3dxdy, gdzie D =10,3] x [0,3];

b) [[pz—y+2dedy, gdze D =[-2,3]x [2,3];

¢) [[p3z —axy+3dedy, gdzie D =0,2] x [—1,1];
d) [[,a* —ay?+3y*dady, gdzie D =[-2,2] x [-1,0];
e) [[,sin(z —2y) — cos(y + 3x)dedy, gdze D =1[0,%] x [-5,0];
f) [J,e ™ dady, gdzie D =[0,In4] x [0,1n3].

Zad. 3  Zamien catke podwojna [, f(z,y) dzdy na calki iterowane, jezeli obszar D
jest ograniczony podanymi krzywymi. Zaznacz w ukladzie wspotrzednych obszar D.

a) r=0,x=5y=—-1,y=3;
b) 2=0,z2=5y=—-1,y=u;
¢) x=0,z=5y=sin(x) — 10, y = /x;

d) e=1/y,y=1y=—2>+4,y=2.

Zad. 4 Oblicz catke po obszarze D ograniczonym wskazanymi krzywymi. Zaznacz w
uktadzie wspolrzednych obszar D.

a) [[pa?—zydedy, z=0,2=5y=—-1y=um

b) [[p2c—y+5dedy, z=y z=—y, v=-3;

¢) [[p2e—3y+2dedy, y=0,y=m x=0,x=sin(y);
d) [[pay+4a*dady, y=a+3,y=a>+3c+3.

Zad. 5 Oblicz mase roztozong na trojkacie ograniczonym krzywymi y = x, y = —ux,
y = b, jesli gesto§¢ (powierzchniowa) tej masy jest opisywana przez funkcje p(z,y) =
222 + y.

Zad. 6  Obliczy¢ catkowity tadunek elektryczny obszaru D ograniczonego przez krzywe
y=—2>+2iy= -2z, jesli jego gestos¢ (powierzchniowa) wynosi o(z,y) = x.



Zad. 7 Uzywajac wspoOtrzednych biegunowych oblicz catke podwdjng po wskazanym
obszarze D.

a) [[pa*+y*dedy, D={(x,y):1<a2>+y* <4}
b) [fpeVe ¥ dedy, D={(z,y):x>0, y>0, 2> +y> <1}
c) [[p3zydedy, D={(z,y):y>w 2> +y* <9}

d) ffDatdat dy, gdzie D jest wycinkiem kota x? + y? = 4 ograniczonym krzywymi
y:x,y:\/gzv,sz.

Zad. 8 Y W kole o promieniu 7 = 1 m i §rodku w (0,0) rozlozona jest masa m o
gestodci (powierzchniowej) p(r, ) = e "kg/m?. Z jaka sily jest ona przyciagana przez
mase my = 1 kg oddalong od punktu (0,0) o 10 m?

Literatura dodatkowa:

e Pod ponizszym adresem mozna pocéwiczy¢ zamiane calek podwojnych na catki
iterowane.
http://mathdl .maa.org/images/upload_library/3/
FlashForum/share_area/double_integrals.html
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