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Zad. 1 Niech {F,: a € A} C P(w) bedzie rodzina niezalezna. Pokaz, ze dla dowolnej
funkeji f: o — {0, 1} istnieje ultrafiltr U taki, ze

F,eU — fla)=1.

Wywnioskuj, ze istnieje 2¢ ultrafiltrow.

Zad. 2 Zalozmy, ze (L,)new, (Rn)new spelnia wlasnosci
e L, C*L,iR,C"R, dlan<m,
e L,NL,=20.

Pokaz, ze istnieje taki L, ze L, C* L1 R, N L =* () dla kazdego n. Wskazowka: rozwaz
funkcje f,(n) = max R,,, N R,,. Wywnioskuj, ze nie istnieje (w, b)-luka.

Zad. 3 Pokaz, ze p <b.

Powiemy, ze S C P(w) jest rodzina splitujgcq, jezeli dla kazdego A C w istnieje S € S
taki, ze zarowno A\ S jak i AN S sa nieskoniczone. Wspotezynnik s jest najmniejsza
mocg rodziny splitujace;j.

Zad. 4 Udowodnij, ze s jest najmniejsza liczba kardynalng x o wtasnosci: istnieje w
ograniczonych ciggéw liczb rzeczywistych takich, ze dla kazdego zbioru nieskonczonego
Y C w chociaz jeden z naszych ciagéw jest rozbiezny na Y (tzn. jego podciag zadany
przez Y jest rozbiezny).

Zad. 5 Pokaz, ze jezeli w < k < p, to 27 = ¢. Wskazowka: drzewko 2<¢ da sie zanurzy¢
w P(w)/ fin, tzn. mozna znalezé¢ rodzine {A,: o € 2<“} taka, ze A, C* A,, jezelio C 7
i A, NA, = 0, jezeli 0 i T sa nieporéwnywalne. Zauwaz, ze pod kazda galezia tego
zanurzenia mozna znalezé pseudo-przekroj i kontynuowaé konstrukeje.



