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Zad. 1 Opisz hierarchię borelowską przeliczalnej przestrzeni metryzowanalnej.

Zad. 2 Pokaż, że dla γ ∈ {Σ0
α,Π

0
α}, jeśli A,B ∈ Γ, to A ∪ B ∈ Γ i A ∩ B ∈ Γ. Jeśli

f : 2ω → 2ω jest ciągła a A ∈ Γ, to f−1[A] ∈ Γ.

Zad. 3 Opisz hierarchię borelowską liczby ω1. (Zobacz pierwszą listę o kombinatorice
ω1)

Zad. 4 Pokaż, że zbiór uniwersalny zdefiniowany na wykładzie jest otwarty, to znaczy
zbiór U = {〈x, y〉 ∈ 2ω × 2ω : y = χA ∧ x ∈ UA}, gdy B = {Bn : n ∈ ω} jest ciągiem
klopenów, UA =

⋃
i∈ABi, jest otwarty.

Zad. 5 Pokaż, że nie istnieje zbióru uniwersalnego Borelego.


