Analiza i Topologia Lista 4 14 XI 2017

Zad. 1 Pokaz, ze jesli zbior A C R jest zwarty, to ma najwiekszy i najmniejszy ele-
ment.

Zad. 2 Zmnajdz wnetrze i domkniecie ponizszych zbioréw w podanych przestrzeniach
(z metrykami euklidesowymi):

a) Q x R w R

b) {1/n:n e N} wR;

c) {1/n:ne N} wR\ {0}
Zad. 3 Pokaz, ze jesli ciag (x,) elementow przestrzeni metrycznej (X, d) jest zbiezny,
to spetnia warunek Cauchy’ego.
Zad. 4 Pokaz, ze jesli przestrzen (X, d) jest zwarta, to jest zupelna.

Zad. 5 Podaj przyktad (o ile takowy istnieje):
a) otwartego i gestego podzbioru przestrzeni R z metryka euklidesows;

b) ciagu Cauchy’ego, ktory nie jest zbiezny;

d

)
)

c) zbioru A C R? takiego, ze Int(BdA) # 0;
) przestrzeni zupelnej, ktora nie jest zwarta;
)

e) przestrzeni zwartej, ktora nie jest spdjna.

Zad. 6 Niech A C R bedzie ograniczony i niech f: A — R bedzie funkcja ciagta
(zar6éwno na dziedzinie, jak i przecidziedzinie, rozpatrujemy metryke euklidesowa). Czy
f moze byé¢ nieograniczona?

Zad. 7 Wybierz pare liter alfabetu tacinskiego (pisanych jak najprostszym krojem) i
sprawdz, czy sg one homeomorficzne jako podprzestrzenie R? z metryka euklidesowa.



