Analiza i Topologia Lista 12

Zad. 1 Pokaz, ze jezeli i v sg miarami okreslonymi na tym samym o-ciele, to a-pu+b-v
jest miara (okreslong na tym samym o-ciele) dla kazdego a > 0, b > 0.

Zad. 2 Niech p i v beda miara okreslonymi na tym samym o-ciele podzbiorow X.

Pokaz, ze
/de(u+u):/xfdu+/dey

dla kazdej funkcji mierzalnej f.

Zad. 3 Rozwazmy przestrzen miarowa (X, X, u). Niech IT bedzie o-ciatem okreslonym
na Y i niech f: X — Y bedzie funkcja taka, ze f~'[A] € ¥ dla kazdego A € II.
Udowodnij, ze funkcja zdefiniowana przez

v(A) = p(fHA))
jest miara okreslona na II.

Zad. 4 Niech p bedzie miara liczaca okreslong na Bor(R). Pokaz, ze A < p, ale nie
zachodzi pu < A.

Zad. 5 Zalozmy, ze i jest absolutnie ciggla wzgledem p, a p absolutnie ciggla wzgle-
dem v. Pokaz, ze jezeli

d
1/f:£.

Zad. 6 Rozwazmy przestrzen miarowa (R, Bor(R),u), gdzie up = A + d5. Pokaz, ze
zar6wno A, jak i d5 sa absolutnie ciagte wzgledem . Znajdz pochodne Radona-Nikodyma
d\/dp i dos/dp.

Zad. 7 Pokaz, ze dystrubuanta miary p okreslonej na Bor(R) jest ciagta wtedy i tylko
wtedy, gdy p({z}) = 0 dla kazdego = € R.



