Kolokwium 2, Cze$¢ 1 Grupa: Imie i nazwisko:

Ankieta:
Czy rozwazasz wybor Teorii prawdopodobienistwa na 4. semestrze?

Wybor ktorej specjalnosci rozwazasz?

Zad. 1 Odpowiedz na ponizsze pytania (w punktach (a)-(e)) podajac krotkie uzasad-
nienia).

a) Czy kazda funkcja ciagla f: R — R jest borelowska?

b) Czy zbiér ograniczony na plaszczyznie musi by¢ skoniczonej miary Lebesgue’a?

c) Czy ciag jednostajnie zbiezny funkcji borelowskich musi zbiega¢ do funkcji bore-
lowskiej?



d) Czy rodzina zbioréw otwartych tworzy o-cialo?

e) Czy przestrzen C|0, 1] jest osrodkowa?

f) Co to jest przestrzen miarowa?

g) Jak brzmi twierdzenie Lebesgue’a o zbieznosci monotonicznej?



Kolokwium 2, Cze$¢ 2 Grupa: Imie i nazwisko:

Zad. 2 Oznaczmy przez p miare liczacg na prostej, a przez 6; delte Diraca w punkcie
1. A to miara Lebesgue’a na prostej, a Ay miara Lebesgue’a na plaszyznie. W konicu
K = {{x,y): 2* + y* < 1}. Oblicz
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Kolokwium 2, Cze$¢ 3 Grupa: Imie i nazwisko:

Zad. 3 Rozwazmy ponizsze ciagi elementow C[0,1]. W przypadku kazdego z nich
odpowiedz na pytania:

e czy ciag jest zbiezny jednostajnie?
e czy ciag jest zbiezny w metryce catkowej?

e czy ciag jest Cauchy’ego w metryce supremum?

(Przypomnienie: norma catkowa jest dana wzorem || f|| = fol |f| dz.)
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Kolokwium 2, Cze$¢ 4 Grupa: Imie i nazwisko:

Zad. 4 Niech f(z) = z. Podaj przyktad funkcji prostej p: [0, 1] — R takiej, ze p(z) <
f(z) dla kazdego z € [0,1] i

/ pd\>1/4.
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Zad. 5 Pokaz, ze jesli B C R jest zbiorem borelowskim i A(B) < oo, to dla kazdego
e > 0 istnieje zbior otwarty U taki, ze BC U i AU\ B) <e.



