Kolokwium 2, Cze$¢ 1 Grupa: Imig i nazwisko:

Zad. 1 Podaj przyktady (lub napisz krotko, dlaczego takowe nie istnieja):

a) Zbioru A C R nieograniczonego z gory takiego, ze A(A) = 0.

b) Ciagu funkeji z C|0, 1], ktory jest zbiezny punktowo, ale nie jest zbiezny w metryce
supremum.

c¢) Ciagu funkcji z C10, 1] zbieznego jednostajnie do funkeji xq.

d) o-ciata zawierajacego wszystkie podzbiory otwarte R, ale nie zawierajacego pew-
nego zbioru domknietego.



e) Zbioru wypuklego A C R, ktory nie jest ani otwarty ani domkniety.

f) Miary okreslonej na Bor(R) takiej, ze p((0,1)) = 5.

g) Funkcji borelowskiej f takiej, ze f@ fdx=2.



Zad. 2 Oznaczmy przez p miare liczaca na prostej, a przez d3 delte Diraca w punkcie
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Kolokwium 1, Cze$¢ 2 Grupa: Imig i nazwisko:

Zad. 3 Zbadaj zbieznos¢ punktows, zbieznosé jednostajna i zbieznosé w metryce cat-
kowej ponizszych ciagow (Przypomnienie: norma catkowa dana jest wzorem ||f|| =

Jo 1f]da).

fo(z) = nz

sin x







Zad. 4 Niech funkcja p: R — R bedzie dana wzorem
p(x) :al.XA1+...+CL2.XA2+...+an.XAn7

gdzie (A,) jest ciagiem parami rozltacznych zbiorow borelowskich. Napisz, ile wynosi

/p dA.
R

Czy ta wartos¢ musi by¢ skoriczona?

Zad. 5 Pokaz, ze jesli B C R jest zbiorem borelowskim i A(B) < oo, to dla kazdego
e > 0 istnieje zbior otwarty U taki, ze B C U i A(U \ B) < e.



