Egzamin 11, Cze$¢ 1 Imie i nazwisko:

Zad. 1 (3) Pokaz, ze jesli ciag (xy) w przestrzeni metrycznej (X, d) jest zbiezny, to
jest tez ciagiem Cauchy’ego.

Zad. 2 (3) Sprawdz, ze funkcja d(z,y) = [|tg(x) — tg(y)| jest metryka na odcinku
(—m/2,m/2). Czy zbior [0,7/2) jest ograniczony w przestrzeni ((0,1),d)? Odpowiedz
uzasadnij.



Egzamin 11, Cze$¢ 2 Imie i nazwisko:

Zad. 3 (4) Zbadaj czy ponizsze ciagi elementow C([0,1]) sa zbiezne punktowo, w
metryce supremum i w metryce catkowej.

a) fu(x) = 2 4 p,

n

Zad. 4 (3) Znajdz domkniecie i wnetrze ponizszego zbioru w C[0, 1] z metryka supre-
mum:

1
{f €0W1: £(5) > 4)
Czy jest to zbior wypukly? Odpowiedzi uzasadnij.



Egzamin 11, Cze$¢ 3 Imie i nazwisko:

Zad. 5 (2) Podaj definicje miary Lebesgue’a na proste;.

Zad. 6 (2) Niech A C R bedzie taki, ze A(A) < oo. Pokaz, ze lim,, o A(AN(n,00)) =
0.

Zad. 7 (2+3) Podaj przyktad zbioru A takiego, ze Int(A) = 0, A\(A) = 5. (Trudniejsza
wersja: zaloz dodatkowo, ze A C Q).



Egzamin 11, Cze$¢ 4 Imie i nazwisko:

Zad. 8 (2) Niech (X, X, ) bedzie przestrzenia miarowa, a f funkcja mierzalng dodat-

nia. Zdefiniuj
fdu.
s

Zad. 9 (2) Pokaz, ze rodzina zbiorow postaci (r,00) dla r € R generuje o-ciato zbio-
réow borelowskich na R.

Zad. 10 (2) Oblicz

lim
n—00 [1,3] 1 + ne*




