Egzamin, Cze$¢ 1 Imie i nazwisko:

Zad. 1 Wybierz swoja ulubiong metryke na R? i podaj przyklad zbioru A C R? spel-
niajacy ponizsze wlasnosci (w sensie Twojej metryki) lub uzasadnij, ze taki nie istnieje:

a) metryka:

b) A nie jest ani otwarty ani domkniety,

c) A jest zar6wno otwarty, jak i domkniety,

d) A ma brzeg bedacy calym R2.

Zad. 2 Podaj przyklad zbioru A C R?, ktoéry jest domkniety, ograniczony i nie jest
zwarty w metryce centrum. Podaj krotkie uzasadnienie.



Egzamin, Cze$¢ 2 Imie i nazwisko:

Zad. 3 Zbadaj czy ponizsze ciagi elementow C([0, 1]) sa zbiezne punktowo, w metryce
supremum i w metryce catkowe;j.

a) fu(z) = |z — 7

Zad. 4 Znajdz domkniecie i wnetrze ponizszego zbioru w C[0, 1] z metryka supremum:

{feCo,1]: Fdx=0}

(0,1]

Czy jest to zbior wypukly? Odpowiedz uzasadnij.



Egzamin, Cze$¢ 3 Imie i nazwisko:

Zad. 5 Oblicz A(A), d4/27(A) 1 p1(A) (p jest miarg liczaca), jesli

A=CU((2,7\Q),

gdzie C jest zbiorem Cantora.

Zad. 6 Podaj przyktad zbioru A C R takiego, ze A(A) = 1 i dla kazdego otwartego U
zawierajacego A mamy A(U) > 1. Podaj krotkie uzasadnienie.

Zad. 7 Podaj przyklad zbioru A C R takiego, ze A\(A) < oo, ale A(AN[n,o0)) > 0
dla kazdego n € N. Podaj krotkie uzasadnienie.



Egzamin, Cze$¢ 4 Imie i nazwisko:

Zad. 8 Oznaczmy
A={(z,y): v =y,z,y ER}.

a) Pokaz, ze
A € Bor(R) @ Bor(R).

b) Znajdz Ao(A). Odpowiedz uzasadnij.

Zad. 9 Pokaz, ze

/ lim X[n,n+1] d\ < lim X[n,n+1] d\
R

n—oo n—o0 R

Wyjasnij, dlaczego fakt ten nie stoi w sprzecznos$ci ani z twierdzeniem Lebesgue’a o
zbieznosci monotonicznej ani z twierdzeniem Lebesgue’a o zbieznosci zmajoryzowane;.



