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Zad. 1 Zalozmy, ze X jest przestrzenig zupelna, a (F,) jest ciagiem podzbioréw do-
mknietych X takich, ze

o [, 1 CF, dla kazdego n oraz
e lim, diam(F;,) = 0.

(diam(A) = sup{d(z,y): =,y € A}) Udowodnij, ze (| F,, # 0.

Pokaz, ze zatozenie zupelnosci jest konieczne. Pokaz, ze zalozenie o $rednicach jest ko-
nieczne. Pokaz, ze [ F,, jest jednopunktowe. Czy to twierdzenie jest prawdziwe rowniez
dla przestrzeni metryzowalnych w sposéb zupelny?

Zad. 2 Udowodnij, ze jesli ciag Cauchy’ego ma podciag zbiezny, to sam jest zbiezny.

Zad. 3 Udowodnij, ze w przestrzeni zupelnej przekrdj przeliczalnie wielu gestych zbio-
row otwartych jest gesty. (Wskazowka: uzyj twierdzenia Baire’a.)

Zad. 4 Pokaz, ze kazdy zbiér otwarty jest typu Gs i F, zarazem. Podaj przyklad
zbioru typu F,, ktory nie jest domkniety. Podaj przyktad zbioru Gy, ktory nie jest F,.

Zad. 5 Niech
(r={zeR": ) |a(n)| < oo}

Upewnij sie, ze metryka dana wzorem

d(w,y) =) le(n) —y(n)]

jest metryka na /. Pokaz, ze ¢; z ta metryka jest przestrzenia zupeka.



