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Zad. 1 Zbadaj wn¦trze, domkni¦cie i brzeg zbioru A w metryce euklidesowej, centrum
i dyskretnej:

• A = [2, 3)× {1},

• A = Q×Q.

• A = Q× R.

Zad. 2 Zbadaj wn¦trza, domkni¦cia i brzegi zbioru A w przestrzeni C[0, 1] (z metryk¡
supremum), je±li

• A to zbiór funkcji staªych,

• A = {f : f(x) < 2}.

Zad. 3 Niech A b¦dzie zwartym podzbiorem R. Poka», »e A ma wtedy najmniejszy i
najwi¦kszy element.

Zad. 4 Niech A b¦dzie zwartym podzbiorem R i niech f : A → R b¦dzie funkcj¡
ci¡gª¡. Poka», »e f jest ograniczona i przyjmuje swoje kresy.

Zad. 5 Poka», »e je»eli X jest zwarta i F ⊆ X jest domkni¦ty, to F jest zwarty.

Zad. 6 Jak wygl¡daj¡ kule i zbiory otwarte w przestrzeni [0, 1) ∪ [2, 3] z metryk¡
euklidesow¡? Jak wygl¡daj¡ kule i zbiory otwarte w N z metryk¡ euklidesow¡?

Zad. 7 Udowodnij, »e przestrze« R2 z metryk¡ centrum jest spójna.

Zad. 8 Rozwa»my {0, 1}N jako podprzestrze« [0, 1]N z metryk¡

d((xn), (yn)) =
∞∑
n=1

1

2n
|xn − yn|.

Poka», »e kule w tej przestrzeni wygl¡daj¡ tak, jak kule w przestrzeni {0, 1}N ze stan-

dardow¡ metryk¡.

Zad. 9 Znajd¹ element zbioru Cantora, który nie jest ko«cem wyrzucanego prze-
dziaªu. Uzasadnij, »e zbiór Cantora ma c elementów.


