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Zad. 1 Rozwazmy przestrzen probabilityczna (R, Bor, i)

e Pokaz, ze dystrybuanta F), miary p jest prawostronnie ciagla (byto na wykladzie,
ale nie zaszkodzi sobie powtorzy¢).

e Pokaz, ze dystrybuanta F), miary u nie jest ciggla wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje
r € X taki, ze u({z}) > 0.
/ cosx dpu,

gdzie p jest miara o dystrybuancie F'(z) = arctge + 7/2.

Zad. 2 Oblicz

Zad. 3 Rozwazmy przestrzenn miarowa (X, ¥, u) i funkcje borelowska f: X — R.
Udowodnij, ze funkcja v dana wzorem

v(B) = pu(f~'[B])

jest miarg okreslona na zbiorach borelowskich.

Wykaz, ze
/ fdup —/x dv.
b's R

Zad. 4 Niech (X, X, 1) bedzie przestrzenia probabilistyczna i niech (f,,) bedzie cia-
giem funkcji borelowskich a f: X — R funkcjg borelowska.

a) Zalozmy, ze (f,,) jest zbiezny f niemal jednostajnie. Czy jest zbiezny prawie wsze-
dzie?

b) Zbadaj relacje miedzy zbieznoscia jednostajna a zbieznoscia catkowa (tzn. [ f,, dp —
J f dn).

¢) Zbadaj relacje miedzy zbieznoscia punktowa a zbieznoscia catkowa.



