
Zadanie 1 O zbiorze A ⊆ R powiemy, że jest zasad-
niczo nieograniczony, jeżeli dla każdego ograniczone-
go B ⊆ R mamy λ(A ∩ B) < λ(A). Podaj przykład
zbioru A ⊆ R, który jest zasadniczo nieograniczony
i taki, że λ(A) = 1.

Zadanie 2
Podaj przykład zbioru A ⊆ {0, 1}N, dla którego

µ(A) =
5
8
.

Tutaj µ jest standardową miarą na {0, 1}N.

Zadanie 3
Rozważmy ciąg funkcji fn : R→ R dany wzorem

fn(x) = χ[n,n+1](x).

Czy (fn) jest zbieżny λ-prawie wszędzie? Czy jest
zbieżny wg miary λ? Odpowiedzi uzasadnij.
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Rysunek 1: Kolokwium pilnuje Dymitr Fiedorowicz Jegorow.

Zadanie 4 Rozważmy przestrzeń miarową

(R2,P(R)⊗ P(R), δ2 ⊗ δ3).

Używając tw. Fubiniego oblicz całkę∫
x2 + y2 d(δ2 ⊗ δ3).

Zadanie 5
Udowodnij, że rodzina zbiorów {[a,∞) : a ∈ R} generuje
rodzinę zbiorów borelowskich.

Zadanie 6
Oblicz całkę ∫

x2 · χ[0,1) dµ,

gdzie µ dana jest wzorem

µ(A) =
∫
A
x2 dλ.
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