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Zad. 1 Powiemy, ze przestrzen X jest metryzowalna w sposéb zupelny, jezeli istnieje
przestrzen zupetlna Y taka, ze X jest homeomorficzny z Y. Pokaz, ze twierdzenie Baire’a
zachodzi dla przestrzeni, ktére niekoniecznie sg zupelne, ale sa metryzowalne w sposob
zupelny. Pokaz, ze Q (z metryka euklidesowa) nie jest metryzowalne w sposob zupelny.

Zad. 2 Postugujac sie twierdzeniem aproksymacyjnym Weierstrassa pokaz, ze C10, 1]
jest osrodkowa.

Zad. 3 Pokaz, ze zbior funkeji kawatkami liniowych jest gesty w C[0, 1].

Zad. 4 Niech (X,d) bedzie przestrzenia metryczng. Zdefiniujmy metryke d’ na X
wzorem

d'(z,y) = min{d(z,y), 1}.
Pokaz, ze (X, d) jest homeomorficzna z (X, d').

Zad. 5 Udowodnij, ze kazda przestrzeri zwarta da sie zanurzy¢ w [0,1]N (tzn. dla
kazdej przestrzeni osrodkowej X istnieje Y, bedaca podprzestrzenia [0, 1]V, taka, ze X i
Y sa homeomorficzne). W tym celu

e przypomnij sobie, ze kazda przestrzen zwarta jest osrodkowa i ustal zbior gesty
{z, € n € N} C X i zdefiniuj funkcje f: X — [0,1]N wzorem

f(z) = (d(x, x0),d(z, x1),...),
zakladajac, ze diam(X) < 1 (patrz zadanie 4).
e skonstatuj, ze f jest roznowartosciowa,
e pokaz, ze f jest ciagla (wskazowka: chyba najtatwiej uzy¢ definicji Cauchy’ego),

e skorzystaj z odpowiedniego twierdzenia, zeby zakoriczy¢ dowod.



