Zadanie 1

Podaj przyktad zbioru A C R o pustym wnetrzu
takiego, ze A\(A) > 2.

Wykaz, ze istnieje zbior domkniety F' C R o pustym
wnetrzu i taki, ze A(F) > 2. (Uwaga: nie trzeba go
wskazywaé, choé mozna).
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Zadanie 2
Podaj przyktad funkcji prostej p takiej, ze p < f
A-prawie wszedzie i

/pd)\ > / fdr—1/4,
0.1

gdzie f: R — R dana jest wzorem f(x) = |x|.

Zadanie 3
O ciagu (f,,) funkeji rzeczywistych nieujemnych wie-
my, ze

lim /fn d = 0.

n—oo

Czy z tego wynika, ze (f,) jest zbiezny wedtug p?

Rysunek 1: Kolokwium pilnuje sam Henri Lebesgue.

Zadanie 4 Dawid i Natalia losujg liczby rzeczywiste z
przedziatu [0, 1]. Miara zwiazana z losowaniem Natalii to

pw(A) = /A2X[0,1/2] dA,
a ta zwigzana z losowaniem Dawida to
V(A) = / 322 dA.
A

Oblicz prawdopodobienstwo, ze Natalia wylosowata liczbe
blizej érodka przedzialu niz Dawid.

Zadanie 5
Udowodnij, ze zbiér [0, 1) U {3} jest borelowski.

Zadanie 6
Wskaz przyktad miary probabilistycznej na R, ktorej dys-
trybuanta jest funkcja scisle rosnaca.




