Analiza i Topologia R Poprawa luty 2020

Zad. 1 Ustalamy (X, X, u) takie, ze u(X) = 1. Powiemy, ze jakas wlasnosé (*) zacho-
dzi niemal wszedzie, jezeli dla kazdego ¢ > 0 istnieje A € ¥ taki, ze pu(A) < € i wlasnosé
(*) zachodzi wszedzie poza zbiorem A.

e Pokaz, ze jezeli wlasno$¢ (*) zachodzi prawie wszedzie, to zachodzi niemal wszedzie.

e Pokaz, ze jezeli ciag (f,) jest zbiezny niemal wszedzie, to jest zbiezny prawie wsze-
dzie.

e Sformuluj twierdzenie Jegorowa.

Zad. 2 Ustalamy (X, 3, ) takie, ze u(X) = 1. Mamy dana funkcje f taka, ze f > 1
prawie wszedzie. Niech

V(A) = / fdp.
A
Czy v < u? Czy pu < v? Czy mozliwe, ze = v? Odpowiedzi uzasadnij.

Zad. 3 Niech (X, 3, u) bedzie przestrzenia miarowa. Pokaz, ze p jest ciagta z dotu.
Czy p jest zawsze ciagla z gory? Odpowiedz uzasadnij.

Zad. 4 (dla ambitnych) Udowodnij twierdzenie Lebesgue’a o zbieznosci monotonicz-
nej.



