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Zad. 1 Ustalamy (X,Σ, µ) takie, »e µ(X) = 1. Powiemy, »e jaka± wªasno±¢ (*) zacho-
dzi niemal wsz¦dzie, je»eli dla ka»dego ε > 0 istnieje A ∈ Σ taki, »e µ(A) < ε i wªasno±¢
(*) zachodzi wsz¦dzie poza zbiorem A.

• Poka», »e je»eli wªasno±¢ (*) zachodzi prawie wsz¦dzie, to zachodzi niemal wsz¦dzie.

• Poka», »e je»eli ci¡g (fn) jest zbie»ny niemal wsz¦dzie, to jest zbie»ny prawie wsz¦-
dzie.

• Sformuªuj twierdzenie Jegorowa.

Zad. 2 Ustalamy (X,Σ, µ) takie, »e µ(X) = 1. Mamy dan¡ funkcj¦ f tak¡, »e f > 1
prawie wsz¦dzie. Niech

ν(A) =

∫
A

fdµ.

Czy ν � µ? Czy µ� ν? Czy mo»liwe, »e µ = ν? Odpowiedzi uzasadnij.

Zad. 3 Niech (X,Σ, µ) b¦dzie przestrzeni¡ miarow¡. Poka», »e µ jest ci¡gªa z doªu.
Czy µ jest zawsze ci¡gªa z góry? Odpowied¹ uzasadnij.

Zad. 4 (dla ambitnych) Udowodnij twierdzenie Lebesgue'a o zbie»no±ci monotonicz-
nej.


