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Zad. 1 Jak wygladaja kule i zbiory otwarte w przestrzeni [0,1) U [2,3] z metryka
euklidesowa? Jak wygladaja kule i zbiory otwarte w N z metryka euklidesowg?

Zad. 2 Pokaz, ze jezeli ciag Cauchy’ego ma podciag zbiezny, to sam jest zbiezny (i to
do tej samej granicy).

Zad. 3 Zbadaj, ktore z przestrzeni (R?, d) (gdzie d jest metryka d;, maksimum, dys-
kretna, centrum) sa zwarte, zupelne, osrodkowe, spojne.

Zad. 4 Rozwaz przedzial (—7,7) z metryka dang wzorem

d(z,y) = [tg(z) — tg(y)|.
Czy ta przestrzen jest zwarta? Zupetna? Osrodkowa? Spojna?

Zad. 5 Na zbiorze [0,1]V (tutaj zaktadamy, ze 0 ¢ N) okreslamy metryke wzorem
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Rozwazmy kule B%((an)), gdzie (a,) jest ciagiem stale rownym 0. Podaj przyktad ele-
mentu (z,) tej kuli, ktory nie jest jej srodkiem. Nastepnie znajdZz dla tego elementu
liczbe N taka, zeby prawdziwe byto zdanie:

Jesli (y,,) jest taki, ze Vn < N y(n) = x(n), to (y,) € Bi((ay)).

Zad. 6 Rozwazmy {0, 1}" jako podprzestrzen [0,1]N z poprzedniego zadania. Pokaz,
7e kule w tej przestrzeni wygladaja tak, jak kule w przestrzeni {0, 1} ze standardowq
metryka.
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Zad. 7 (zadanie Mateusza) Znajdz metryke d na R? taka, ze (X, d) jest przestrzenia
o$rodkowa, ale Q x Q nie jest w niej gesty.



