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Zad. 1 Naszkicuj w uktadzie wspotrzednych zbior
A={(z,y): 1 <z <2N0<y <3} U([2,3] x {0})U([2,3] x {3}).
Zbadaj wnetrze, domkniecie i brzeg zbioru A w metryce euklidesowej, d;, metryce cen-

trum i dyskretnej.

Zad. 2 Pokaz, ze Int(A) jest najwickszym zbiorem otwartym zawartym w A, a A jest
najmniejszym zbiorem domknietym zawierajacym A.

Zad. 3 Czy zawsze

o Int(A) =1Int(A)?

e ANB=ANDB?
e AUB=AUDB?
o Int(A) = (A°)°?

Zad. 4 Zbadaj wnetrza, domkniecia i brzegi zbioru A w przestrzeni C0, 1] (z metryka
supremum), jesli

e A to zbior funkcji stalych,
o A={f: f(x) <2},

e A to zbior funkeji Scisle rosngcych,

e A to zbior funkcji o pochodnej nieprzekraczajacej 2.

Zad. 5 Niech A bedzie zwartym podzbiorem R. Pokaz, ze A ma wtedy najmniejszy i
najwickszy element.

Zad. 6 Niech A bedzie zwartym podzbiorem R i niech f: A — R bedzie funkcja
ciagta. Pokaz, ze [ jest ograniczona i przyjmuje swoje kresy.

Zad. 7 Pokaz, ze jezeli X jest zwarta i F' C X jest domkniety, to F' jest zwarty.
Zad. 8 Zalozmy, ze X jest przestrzenia zwarta. Pokaz, ze dla kazdego € > 0 istnieje
skoniczony zbior F' C X taki, ze

dla kazdego = € X istnieje f € F taki, ze d(z, f) < e.

(Wskazowka: zaloz, ze tak nie jest i skonstruuj przy tym zalozeniu ciag bez podciagu
zbieznego.) Wywnioskuj, ze kazda przestrzen zwarta jest osrodkowa.

Zad. 9 Cgzy przestrzen C|0, 1] z metryka supremum jest zwarta?



