Analiza i Topologia R Lista 6 23 XI 2018

Zad. 1 Niech (X,d) bedzie przestrzenia metryczna. Powiemy, ze rodzina B zbiorow
otwartych jest bazg w tej przestrzeni, jezeli kazdy zbior otwarty jest suma pewnych ele-
mentéw rodziny B. Pokaz, ze nastepujace rodziny sa bazami w podanych przestrzeniach:

a) {(p,q): p,q € Q} na prostej z metryka euklidesowa.

b) {(a,b) x (¢,d): a <b,c < d,a,b,c,d € R} na plaszczyznie z metryka euklidesowa.
c) {(p,q) X (r,s): p<gq,r <s,p,qr,s € Q} na plaszczyznie z metryka euklidesowa.
d) {(p,q): p < q,p, q sa diadycznie wymierne} na prostej z metryka euklidesows.

e) ,czastki® zbioru Cantora w zbiorze Cantora.

Uwaga: liczby diadycznie wymierne to liczby postaci zﬁn, gdzien € N, k € Z.

Zad. 2 Niech f: X — Y bedzie funkcja (X, Y to oczywiscie przestrzenie metryczne).
Zatozmy, ze B jest baza w przestrzeni Y. Pokaz, ze f jest ciagta wtedy i tylko wtedy,
kiedy f~1[B] jest otwarty dla kazdego B € B.

Zad. 3 Pokaz, ze jezeli przestrzenn X ma baze przeliczalna, to jest o$rodkowa.



