Analiza i Topologia R  Lista ostatnia, przed-egzaminacyjna

Zad. 1 Podaj przyktad paru miar p okreslonych na zbiorach borelowskich na R takich,
ze p(R) = 1.

Zad. 2 Zalézmy, ze p i v sa miara okreslonymi na tej samej o-algebrze i ze v < p

oraz pu < v. Zmajdz zwiazek miedzy fl—’; a Z—Z.

Zad. 3 Rozwazmy przestrzen probabilityczna (R, Bor, p) (probabilistyczna = miarowa
+ u(R) =1)

e Pokaz, ze dystrybuanta F), miary p jest prawostronnie ciggta.

e Pokaz, ze dystrybuanta F), miary p nie jest ciggla wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje
r € X taki, ze u({z}) > 0.

e Ile wynosi [, Fjdu?

Zad. 4 Zalézmy, ze p < vip L v. Co mozemy powiedzie¢ o u?
Zad. 5 Udowodnij, ze v < p wtedy i tylko wtedy, gdy zachodzi nastepujacy warunek:

Ve>030>0VE € X (ukE) <d = v(F) <e).

(Jedna z implikacji jest trywialna, druga troche mniej.)

Zad. 6  Oblicz calki z zadania 5.5.16 skryptu Miara i catka.



