Kolokwium 1, Cze$¢ 1 Grupa: Imie i nazwisko:

Zad. 1 (6) Podaj przyktady (o ile istnieja) wraz z krotkim uzasadnieniem:

a) Ciagu zbieznego, ktory nie jest ciagiem Cauchy’ego.

b) Przestrzeni zupelnej, ktora nie jest zwarta.

¢) Przestrzeni nieosrodkowej, ktora nie jest spojna.

d) Funkcji cigglej f takiej, ze f[A] nie jest otwarty, dla pewnego zbioru otwartego A.



Zad. 2 (7) Niech d, bedzie metryks euklidesows na R?. Rozwazmy funkcje dang wzo-
rem

Az, y) = 4 T 9); Jesli de(zy) < 1,
R Y jeslide(z,y) > 1.

e Sprawdz, ze d jest metryka.

e Naszkicuj w ukladzie wspolrzednych kule o srodku w punkcie (0,0) i promieniu 4
(w sensie metryki d).

e Pokaz, ze ciag (r,) w R? jest zbiezny w metryce euklidesowej wtedy i tylko wtedy,
gdy jest zbiezny w metryce d.

e Czy (R%d) i (R? d.) sa homeomorficzne?



Kolokwium 1, Cze$¢ 2 Grupa: Imie i nazwisko:

Zad. 3 (2) Podaj przyklad zbioru A C R? (z metryka euklidesowa) takiego, ze

Int(A) # Int(A)

lub wykaz, ze taki nie istnieje.

Zad. 4 (4) Wykaz, ze zbior [0, 1] x {1} nie jest zwarty na plaszczyznie z metryka rzeka.



Zad. 5 (3) Niech C bedzie zbiorem Cantora. Pokaz, ze nie istnieje funkcja ciagla

f:0,1] = C.

Zad. 6 (3) Podaj przyklad zbioru A C R takiego, ze zbior [0, 1) jest w przestrzeni
(A, deui) otwarty, ale nie jest domkniety.



