
Kolokwium 1, Cz¦±¢ 1 Grupa: Imi¦ i nazwisko:

Zad. 1 (6) Podaj przykªady (o ile istniej¡) wraz z krótkim uzasadnieniem:

a) Ci¡gu zbie»nego, który nie jest ci¡giem Cauchy'ego.

b) Przestrzeni zupeªnej, która nie jest zwarta.

c) Przestrzeni nieo±rodkowej, która nie jest spójna.

d) Funkcji ci¡gªej f takiej, »e f [A] nie jest otwarty, dla pewnego zbioru otwartego A.



Zad. 2 (7) Niech de b¦dzie metryk¡ euklidesow¡ na R2. Rozwa»my funkcj¦ dan¡ wzo-
rem

d(x, y) =

{
de(x, y), je±li de(x, y) ≤ 1,

1, je±lide(x, y) > 1.

• Sprawd¹, »e d jest metryk¡.

• Naszkicuj w ukªadzie wspóªrz¦dnych kul¦ o ±rodku w punkcie 〈0, 0〉 i promieniu 4
(w sensie metryki d).

• Poka», »e ci¡g (xn) w R2 jest zbie»ny w metryce euklidesowej wtedy i tylko wtedy,
gdy jest zbie»ny w metryce d.

• Czy (R2, d) i (R2, de) s¡ homeomor�czne?



Kolokwium 1, Cz¦±¢ 2 Grupa: Imi¦ i nazwisko:

Zad. 3 (2) Podaj przykªad zbioru A ⊆ R2 (z metryk¡ euklidesow¡) takiego, »e

Int(A) 6= Int(A)

lub wyka», »e taki nie istnieje.

Zad. 4 (4) Wyka», »e zbiór [0, 1]×{1} nie jest zwarty na pªaszczy¹nie z metryk¡ rzeka.



Zad. 5 (3) Niech C b¦dzie zbiorem Cantora. Poka», »e nie istnieje funkcja ci¡gªa

f : [0, 1]→ C.

.

Zad. 6 (3) Podaj przykªad zbioru A ⊆ R takiego, »e zbiór [0, 1) jest w przestrzeni
(A, deukl) otwarty, ale nie jest domkni¦ty.


