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LO III

(GRANICA FUNKCJI - WPROWADZENIE

Zadanie 1.
Narysuj wykres funkcji

(a) s n(sm( ) (e) {cos(z)} 0 dla =<0
(b) *sgn(x) A dla x # 2 () x dla x€]0,1)
(c) |2* = 1] — |»* _4’ sgn(z) dla x=2 & 2
= — 4o —2 dl el
4—x dla x> 3
Zadanie 2.
Znajdz (o ile istnieje) granice funkcji korzystajac z definicji Heine’go.
(a‘) limg 3 %3 (d) lim, 5 % (g) lim, .o x}gc/i
(b) lim, 5 275 1 () hmz%$ (h) lim, ., Z=4-
(¢) limg o 2 sin(; ) (0) timg—1 555 () Timy g YL
Zadanie 3.

Ktéry z ponizszych warunkéw jest rownowazny temu, ze funkcja f(x) okreslona na calej prostej
ma granice 1 w punkcie 07

(a) Dla kazdego ciagu x, — 0,z, # 0 zachodzi f(x3) — 1

(b) Dla kazdego ciagu x,, — 0,1z, # 0 zachodzi f(22) — 1

(c) Dla kazdego ciagu z,, — 1,z # 1 zachodzi f(z, — 22) — 1
)

(d) Dla kazdej liczby 2 # 0 zachodzi f(%) — 1

Zadanie 4.
Dla e > 0 znajdz ¢ > 0 takie, ze dla 0 < |x — a|] < d zachodzi |f(x) — g| < €

(a) f(z) = a2 a=2,9=4

(b) f(z) = gg.0 = 3,9 =2
(c) flz)=Va?+T,a=19=2

Zadanie 5.
Udowodnij, ze jesli lim,_,, f(x) = g, to istnieje 6 > 0 taka, ze zbiér wartosci f(z) dla0 < |z—a| < §
jest ograniczony.

Zadanie 6.
Udowodnij, ze jesli lim,_,, f(z) > 0, to istnieje n,d > 0 taka, x > n dla 0 < |z —a| < J.



