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LO III

CIAGI LICZBOWE - ARYTMETYKA GRANIC

Zadanie 1.
Pokaz, ze jesli a,, i b, maja skonczong granice, to

lim (a, — b,) = lim a, — lim b,.
n—oo n—oo n—oo

Zadanie 2.

Czy dla dowolnych ciagéw ay, i by, ktére maja granice (niekoniecznie skonczona!) zachodzi

(a) limy—oo(an 4 by) = limy,— o0 ay + limy, o0 by,
(b) limy—o0(an * by) = limy— 00 Gy, * limy, o0 by,

Zadanie 3.
Policz nastepujace granice ciagoéw

(a) 2T (d) d—tsint) (8) n(Vn?=T7-n)

(b) (n+1)2—(n— 1y () Vn+1—yn () ntn 1
(©) & + sty () ViZ+n—n () n(ln+5)° = (0= 52)%)
Zadanie 4.

Pokaz, ze jedli ciag a, ma granice niewlasciwa, a ciag b, to ciag ograniczony, to

lim (an, + by) = lim a,.
n—oo n—oo

Zadanie 5. (*)
Pokaz, ze jesli limy, o a, = a > 0, to lim, .« /Gy, = \/a.

Zadanie 6. (*)

Czy jedli ciagi a, i b, nie maja granicy to ciag ¢, = a2 + b2 moze mieé granice?



