EGZAMIN, ANALIZA A1, 16.02.2011

8 zadan po 5 punktow, progi: 20=3.0, 24=

Zadanie ]_ .

3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

W kazdym z zadan 1.1-1.5 podaj kresy zbioru oraz napisz, czy kresy nalezg do zbioru

(napisz TAK lub NIE).

Kres moze by¢ liczbg rzeczywistg lub moze byé¢ rowny —oo albo +oc.

Napis oo bedzie zinterpretowany jako 4o0.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezbtednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich

przynalezno$¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.

Za zadania, w ktorych podasz niepelng lub nie w pelni poprawna odpowiedz, nie otrzy-

masz punktow.

Niech
f (m)_{xQ—B dla <2
" le—n dla z>2
1.1. A={fo(z): ze(—1,4]} Ocena .......
INfA= ... SUPA = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru A .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru A ..........
1.2. B={fs3(z): z€(—1,4]} Ocena .......
INfB = SUPB = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru B .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru B ..........
1.3. C={fs(x): xe(—1,4]} Ocena .......
INfC = .. SUPC = 1o
Czy kres dolny nalezy do zbioru C' .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru C' ..........
1.4. D={f5;(z): ze€(—1,4]} Ocena .......
infD= ... SUPD = oot
Czy kres dolny nalezy do zbioru D .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru D ..........
1.5. E={fs(x): x€(—1,4]} Ocena .......



Zadanie 2 .

2.1. (3 punkty) Przy kazdym z ponizszych 9 zdan w miejscu kropek postaw jedna
z liter P, F', N:

P - jest Prawda (tzn. musi by¢ prawdziwe)

F - jest Falszem (tzn. musi by¢ fatszywe)

N - moze by¢ prawdziwe lub fatszywe (tzn. Nie wiadomo, czasem bywa prawdziwe,
a czasem falszywe)

Za podanie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0, n—6) punktow.

O zdaniu T'(n) wiadomo, ze T'(7) jest falszywe, T(77) jest prawdziwe, a ponadto dla
kazdej liczby naturalnej n zachodzi implikacja T'(n) = T'(n+1). Co mozna wywnioskowaé
o prawdziwosci zdania:

a) T(3) oo YA J
€) T(333) coovooveooeerer.

d) T(3) = T(333) woovcorrrrrrcerrene €) T(333)=T(3) covorrvrrerrrrrrn
£) T(3) = T(33) wooveooerere ) T(33) = T(3) coovooeooeree.
h) T'(33) = T(333) wovvvoerrrrree. 1) T(333) = T(33) cooovovrcoorre)

2.2. (2 punkty) Za podanie n poprawnych granic otrzymasz max (0, n —4) punktéw.

J) liril arct@r = ....cceiieiiin k) lim arctgr = ...,
1) zggloologﬂ: T T TR m) xlir(r)1+log2x TR
n) lim 2% = ... o) lim 2* = ...

T—-+00 T——00



Zadanie 3 o
Na kazde z 15 pytan udziel odpowiedzi TAK lub NIE. Za podanie n poprawnych
odpowiedzi otrzymasz max(0, n — 10) punktow.
O zbiorze A wiadomo, ze
V a<7 oraz 3 a>7—i
acA a€A 10
Czy stad wynika, ze



Zadanie 4 .

W kazdym z ponizszych 14 pytan w miejscu kropek postaw jedna z liter Z, R, N:

Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny)

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)

N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)

Podaj tylko odpowiedzi, bez uzasadnienia. Za podanie n poprawnych odpowiedzi
otrzymasz max(0, n —9) punktow.

[e.e)
Co mozna wywnioskowaé¢ o zbieznosci szeregu Y. a,, jezeli wiadomo, ze wszystkie
n=1

jego wyrazy sg rézne od zera, a ponadto

a) Jima,=-2 ...
b) Jima,=—1 ...
1
lima,=—= ...........
©) Jim = =3

i) lim ol _ g
n—oo q,.

. . Qp41 1
1 = e

n 1
1) lim ==
n—oo q, 2
. n+1
m) lim =1 ..




Zadanie 5 .

Dowiesé, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé

2n+8
<n+ ><2-6".
n

Zadanie 6 o -
Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Y a, o wyrazach dodatnich, ze

n=1

e} [e.e] [e.e]
Zan:5 oraz Zai:Zafl.
n=1 n=1 n=1

Uzasadnié¢ poprawnosé¢ podanego przyktadu.

Zadanie 7 o
Rozstrzygnac zbiezno$¢ szeregu
> 9n®—Tn*+5

z:9n9\/ﬁ—8n4+7'

n=1

Zadanie 8 .

Udowodnié, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € [—3, 3] zachodzi nieréwnosé
3
F) - )< 5l
gdzie f(x)=+x%+16.



