EGZAMIN, ANALIZA A1, 11.02.2009
8 zadan po 5 punktow, progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Zadanie ]_ .

W kazdym z zadan 1.1-1.4 udziel czterech niezaleznych odpowiedzi TAK /NIE.

Za kazde zadanie, w ktorym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za udgzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty, a za udzielenie popraw-
nych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 punktéow.
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1.4 O zdaniu T'(n) wiadomo, ze prawdziwe jest T'(1), a ponadto dla kazdej liczby
naturalnej n prawdziwa jest implikacja T'(n+2) = T'(n). Czy stad wynika, ze falszywa

jest implikacja

a) T(2008) = T'(3009)
b) T(2008) = T(3010)
c) T(2009) = T(3010)
d) T(3009) = T(2011)



Zadanie 2 .

W kazdym z zadan 2.1-2.5 podaj kresy zbioru oraz napisz, czy kresy naleza do zbioru
(napisz TAK lub NIE).
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze byé¢ réwny —oo albo +oc.
Napis oo bedzie zinterpretowany jako +oo.

Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich
przynalezno$¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.
Za zadania, w ktorych podasz niepelng lub nie w petni poprawna odpowiedz, nie otrzy-
masz punktow.

2.1.A:{\/nQ—I—n—n:nGN:{1,2,3,...}} Ocena .......
INfA = SUPA = e
Czy kres dolny nalezy do zbioru A .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru A ..........

2.2.B:{\/n2—|—n—|—1—n:n€N} Ocena .......

INfB = .., SUPB = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru B .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru B ..........
2.3. C={]2—logyz|: x € (1,8]} Ocena .......
INfC = .o SUPC = e
Czy kres dolny nalezy do zbioru C' .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru C' ..........
2.4. D={|2—logyz|: x € (1,16]} Ocena .......
INfD = o SUPD = i
Czy kres dolny nalezy do zbioru D .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru D ..........
2.5. E={|2—log,z|: x € (1,32]} Ocena .......
INTE = e SUPE = oo



Zadanie 3 .
Dobra¢ odpowiednig liczbe rzeczywista dodatnig M i dowiesé, ze dla dowolnej liczby
rzeczywistej dodatniej x zachodzi nieréwnosé
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Zadanie 4.
Obliczy¢ granice
2009
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Zadanie 5 .

Naszkicowaé wykres funkcji f okreslonej wzorem

22 dla r<a

flx)=<|z| dla a<z<b
22 dla x>0
dla kazdej pary parametréw a < b, dla ktérej funkcja f jest ciggta.

Zadanie 6 .
Obliczy¢ granice
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w zaleznosci od parametru naturalnego n.

Zadanie 7.
Wyznaczy¢ promien zbieznosci rzeczywistego szeregu potegowego
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Zadanie 8 o
Obliczy¢ sume szeregu
> 1
Z n2—1 ’

n=2



