ANALIZA A1 Wyklad: J. Wréblewski
KOLOKWIUM nr 0, zestaw B, 21.11.2006

Zadanie 11.
Obliczy¢ granice
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Rozwigzanie:

Dana pod znakiem granicy suma ma 2n sktadnikéw i zapisuje sie wzorem

2 3nt +kn? — k2

b=y — .
;5n5+kn3—k3

Szacowanie od dotu daje
2 3ntkn?—k? 2L 3nt+0—4n?  2n(3n*—4n?)
,§5n5+kn3—k3 g ,;5n5+2n4—0 T Emhaont ™
Szacujac od géry otrzymujemy
o3t +hn? =k _ Sh3n'+20°—0 _ 2n(3n'+2n%)
,;5n5+/m3—k:3 \,;5715—1—0—8713 T omh—snr ™
Poniewaz dla dowolnego n zachodza nierownosci

an < b, <cp,

a ponadto

lim an:Jir{.locn:(i/S,

n—oo

na mocy twierdzenia o trzech ciagach otrzymujemy

Tim b, =6/5.



Zadanie ]. 2 .

W kazdym z czterech ponizszych zadan udziel czterech niezaleznych odpowiedzi
TAK/NIE.
Za kazde zadanie, w ktérym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za pozostate zadania nie otrzymasz punktow.
Wyjatki:
Za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty.
Za udzielenie poprawnych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 punk-
tow.

12.1 Czy jest prawda, ze
2
a)  lim g) — 2 TAK

2

b) lim -~ =0 TAK
)
¢) lim 6) _;’ NIE

n—oo n3

d) lim (3’3 N
n—oo n 6

12.2 Czy jest prawda, ze log,(a+b) =log,a+log,b, jezeli

a) a=2, b=3 NIE

b) a=3/2, b=2 NIE

c)a=2b=2TAK

d) a=3/2, b=3 TAK

12.3 Ciag (a,) spelnia warunek

Czy stad wynika, ze
a) 3 |a,—8|<1NIE
n>20

b) 3 a,>0 NIE
n<20
c) V a,>0TAK

n>200

d) V a,<10 NIE

n<150

12.4 Czy z tego samego warunku, co w zadaniu powyzej, wynika, ze
a) V VY |a,—a,|<5NIE
n>=50 m>n
b) V V l|a,—a,|<3NIE
n>200 m>n
c) 3 VYV |ap,—an|<5TAK
n<100 m>n

d) 3 3 |a,—an|<1TAK

n>20 m>n



