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Zadanie 5 .

Wszystkie wyrazy pieciowyrazowego potepu arytmetycznego sa liczbami niewymier-
nymi. Dowies¢, ze suma tego postepu tez jest liczba niewymierna.

Rozwigzanie:

Niech ay, as, ..., a5 beda wyrazami postepu arytmetycznego, a r jego réznicg. Suma

postepu jest wowczas réwna

a1+ as .

5 aj + (ay +4r)

2

Poniewaz z zatozenia wyrazy postepu sa liczbami niewymiernymi, w szczegdlnosci

S=5-

=5(a;+2r) =5a; .

wyraz ag jest liczba niewymierna, a w konsekwencji suma postepu S = bag jest liczba

niewymierna.



Zadanie 6.

Dowiesé, ze dla dowolnej liczby naturalnej n liczba (4n)! nie jest podzielna przez 9™.

Rozwigzanie:

Poniewaz 9 = 3?, zadanie polega na udowodnieniu, ze liczba (4n)! nie jest podzielna
przez 3%,

Niech k bedzie taka liczba catkowita, ze

3k <dn < 381,

Woéwezas w rozktadzie liczby (4n)! na czynniki pierwsze liczba 3 wystepuje z wyktad-

)3+ 8]

Korzystajac z nieréwnosci [z] < z oraz ze wzoru na sume k-wyrazowego postepu geo-

nikiem

metrycznego o ilorazie ¢ =1/3 otrzymujemy
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Zatem liczba 3 wystepuje w rozktadzie liczby (4n)! na czynniki pierwsze z wyktadni-

kiem mniejszym od 2n, a to oznacza, ze liczba (4n)! nie jest podzielna przez 9" = 3%".



