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Zadanie ]_ 5 .

Obliczy¢ warto$é catki niewtasciwej
T 21d
/ 22 +63x
lub uzasadnié¢, ze jest rozbiezna.
W przypadku calki zbieznej pamigta¢ o uproszczeniu wyniku.
Rozwigzanie:

Szukamy rozktadu funkcji podcatkowej na utamki proste:

v(z+63) x x+63

21=A(x+63)+ Bz,

co po rozwigzaniu daje

A=1/3, B=-1/3.

Zatem szukana catka przyjmuje postac
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Odpowiedz: Dana w zadaniu catka niewtasciwa jest zbiezna i jej wartosé jest réwna In 4.

OdpowiedZ mozna rowniez poda¢ w postaci 2In 2.



Zadanie ]. 6 .

Obliczy¢ wartos$¢ granicy

lim 0" (Vn+ 1+ Vn+2+ Vn+3+ Vn+d+. + V8n—1+ V8n)

dla liczby rzeczywistej r dobranej w taki sposob, aby powyzsza granica byta dodatnia i
skonczona.
Rozwigzanie:

Przeksztatcajac wyrazenie pod znakiem granicy otrzymujemy
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Dla r = —4/3 otrzymujemy
1 n 1 n k
Z :Zf<1+>,
ni= n
gdzie f(x)= .

W konsekwencji

3
lim — Zf(l—l— ) /\/_dx— :1-(16—1):45/4.
n—oon,
r=1
Odpowiedz: Dla r=—4/3 dana w tresci zadania granica jest réwna 45/4.

Uwagi

I. Réwnie naturalne jest przyjecie f(x)= ¢/z+1, co prowadzi do catki
7
/ Vr+1lde.
0

II. W rozwiazaniu pominatem element, ktorego nie oczekiwatem od rozwiazujacych,
a mianowicie wyrazne powotanie sie na fakt, ze dla funkcji ciagtej i odpowiedniego ciggu

podziatéw przedziatu, sumy Riemanna daza do catki oznaczone;j.



