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Zadanie 7.
Obliczy¢ catke

/:137- (x4+1>7/4dx.

Rozwigzanie:
Stosujemy podstawienie t = 2%+ 1. Wéwczas 2* =t — 1, a ponadto uzyskujemy formal-

ny wzor dt =4x3dx.
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Zadanie 8 .
Rozwazamy wszystkie funkcje f:R — R ciggle na calej prostej, majace ciggle pochod-

ne rzedu pierwszego i drugiego oraz spetniajace warunki
f3)=r'(3)=1, 2’ f(x)>1.
a) (3 punkty) Dowiesé, ze dla dowolnej funkcji f spelniajacej podane warunki za-
chodzi nier6wnos$¢ f(0)>5/2.
Rozwigzanie:

Zgodnie ze wzorem Taylora istnieje taka liczba t € (0,3), ze

F0) = £+ £(3)-(0-3) + LW OZ o W o 5. g/5-5/.
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b) (3 punkty) Podaé przyklad funkeji f spelniajacej podane warunki, dla ktorej
F(0)=5/2.

Rozwigzanie:

Zatézmy ze funkcja f oprocz podanych warunkéw spetnia takze warunek
v f(x)=1.
Oznacza to, ze funkcja f jest funkcja kwadratowa o wspotezynniku przy z? réwnym 1/2.

Niech
f(z)=2%/2+az+b.
Woéwcezas f'(x) =x+a i w konsekwencji
f(3)=9/24+3a+b=1
oraz
f'3)=3+a=1.

Zatem a = —2 oraz b=>5/2.
Przyktadem funkcji spetniajacej warunki zadania jest wiec funkcja zdefiniowana wzo-

rem
flx)=12%/2—-22+5/2.



