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Zadanie 3 .

Wyznaczy¢ wszystkie pary liczb rzeczywistych a, b, dla ktorych funkcja

e — e —qux

fla) = = dla z#0
b dla z=0
jest rozniczkowalna w zerze. Dla kazdej z wyznaczonych par (a,b) obliczy¢ f'(0).
Rozwigzanie:
oo f(R)—f0) =gty e eh b — bh?
- T R

Przy h— 0 w ostatniej granicy otrzymujemy wyrazenie nieoznaczone %, mozemy wiec

zastosowac regute de I’Hospitala.
3e3h —eh —a—2bh

/ . .
F(0)= lim, 3h2

Przy h — 0 otrzymujemy iloraz %. Zatem przy a # 2 pochodna nie istnieje, a przy a =2

mozemy po raz drugi zastosowac regute de I’'Hospitala.

Ly 9e3h —eh —2b
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Przy h — 0 otrzymujemy iloraz %. Zatem przy b # 4 pochodna nie istnieje, a przy b=4
mozemy po raz trzeci zastosowac regute de I’Hospitala.

27e3h —eh 13
/ _m2te e 19
F0) = fim— 3
Odpowiedz:
Funkcja jest rézniczkowalna tylko dla a =2, b=4 i woéwczas f'(0) =13/3.



Zadanie 4 .

Dana jest funkcja f okreslona wzorem

f(z)=sin (39 (25w g 1)38)

dla z € (1,400). Dowiesé, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej x € (1,+00) zachodzi nie-
rownoscé
f'(z) <40.
Rozwigzanie:
Na podstawie tozsamosci

37
x37/lnm — x37logxe — (:L,logze) _ 637
otrzymujemy
38
f(z)=sin (39- (637+ 1) ) ,
skad wynika, ze funkcja f jest stala. Zatem dla dowolnej liczby rzeczywistej = € (1,400)

f(z)=0<40.



