Jarostaw Wroblewsk:

Cwiczenia 13,20.11.2007
Kolokwium nr 5: 19.11.2007, godz. 11.15, s. HS, zad. 1-175
Kolokwium nr 6: 26.11.2007, godz. 11.15, s. HS, zad. 1-222

6. Funkcje uwiktlane.

Dla danych ¢(z,y) i (zo,y0) obliczy¢ pochodna w punkcie z( funkcji
f takiej, ze g(z,f(z)) =01 f(xg) =yo.
157. y¥—x, (4,2)  158. 2?2 +ay+y>—31, (5,1)
159. 22+ 2y+4>—31, (5,—6)  160. y8+y +aty+2°—4, (1,1)

7. Catki krzywoliniowe.

Obliczy¢ calki krzywoliniowe pierwszego rodzaju (nieskierowane)
161. f|x| +uyds, A={(x,y): 2> +y*=1}

162. f:vyds B={(z,y) e A: y>0}

163. fxzds, C={(x,y): 2*—2x+y*—4y=0}

164. fa:ds D={(z,y)eA:x>1%} 165. [|ylds 166. [ds
D D
167. fmds E={(z,2?): —1<x<2}  168. gx?’ds

169. [z(arctgy)’ds, F={(z,2?): —1<z <1}
F

170. [xyzds, G - odcinek taczacy punkty (1,2,3) 1 (6,5,4)
a
Wyznaczy¢ srodki ciezkosci krzywych (catki wymagajace zmudnych

rachunkow wziaé z tablic)

171. . 172. F  173. H=BU{(2,0): —1<2 <1}

174. I - obwdd tréjkata o wierzchotkach (0,0), (1,2) i (3,0)

175. J - obwéd trapezu o wierzchotkach (0,0), (1,1), (2,1) i (3,0)
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ANALIZA MATEMATYCZNA A3, 2007/08

Obliczy¢ catki krzywoliniowe drugiego rodzaju (skierowane)

176. [=wdrtedy T _ odcinek od (0,—1) do (2,2)

2
oy

177. f Z‘éﬁ;dy U - tamana o wierzchotkach (0,—1), (2,—1), (2,2)

dz+xd :
178. yg+y YV - lamana o wierzchotkach (0,—1), (1,0), (2,2)

179. f y‘éf;/xdy W - tamana o wierzchotkach (0,—1), (1,2), (2,2)

180. Xf%zm@ X - lamana o wierzchotkach (0,—1), (—1,2), (2,2)

181. [ydx+xzdy  182. [ydr+xdy  183. [ydxr+zdy
T U %

184. [ydx+xdy 185. [ydx+xdy
W X

186. [y%dx+a23dy  187. [y?dw+2%dy
T U

188. [y2dx+a2%dy  189. [y?dr+23dy  190. [y?dx+23dy
v W X

8. Calki wielokrotne.

Obliczy¢ calki wielokrotne

6 0 123 47
191. [ [ye®dxdy  192. [[[xy+zdrdydz  193. [ [ylnzdzdy
0-1 012 23

2me 272w
194. [ [(siny)z'/*dxdy  195. ff dxdy 196. [ [ xsin?®(xy)drdy
01 00

Dokona¢ zmiany kolejnosci caikowama. Obliczy¢ obydwie calki i po-
rownac¢ wyniki
3VY 2y 1 1=yl
197. [ [ 23dady  198. [[aydedy  199. [ [ z4+y*dvdy
2 0 11 Syl-1

1Yz 2 4—z2 24—g?
200. [ [ 6x+ydydx  201. [ [ y+2dyde  202. [ [ 3zdydz
0 22 Z2.0 00
2 2 1y?
203. [ [ ldydx  204. [ [2%2dxdy
12—z -10
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Obliczy¢ catki
205. [ [e"dw, K - wnetrze trapezu o wierzchotkach (0,0), (1,1), (2,1) i
(3.0)
206. foxydw, L - wnetrze tréjkata o wierzchotkach (0,0), (1,1) 1 (2,—1)

207. [[23dw, M ={(z,y): 42> +y*> <4}
M

208. [[[2?+ydw, N={(2,y,2): 2,y,2 € R, U{0}, 2 +y+2<1}
N

209. [[[ldw, O={(z,y,2): 2*+y*+22<1,2 >0}
)

210. [ [2%dw, P - wnetrze czworokata krzywoliniowego o wierzchotkach
P

(0,0), (2,4), (8,1) i (—2,—2) ograniczonego parabola y = x?, hiperbolg
xy =38 i dwoma odcinkami prostoliniowymi

211. [ [\/ydw, Q - obszar ograniczony parabolg y = 2% iprostay=x+6
Q

212. [ [|x*—y|dw, R=0,1] x[0,1]
Wy};naczyé srodki ciezkosci nastepujacych figur
213. K 214. L 215. N 216.0 217. P 218.Q
219. S={(z,y): *+y*<l,z+y<1}
220. Srodek ciezkodci wnetrza czworokata o wierzchotkach (—1,0),

(0,1), (1,0) 1 (0,a) lezy w (0,a) . Czy $rodek ciezkosci obwodu tego czwo-
rokata znajduje sie w jego wnetrzu? A $rodek ciezkosci wierzchotkdw?

11
221. Obliczy¢ [ [“dxdy
0y

222. Powszechnie wiadomo jak litrowym naczyniem w ksztalcie wal-
ca odmierzy¢ pot litra - wystarczy przechyli¢ je tak, aby ptyn zakrywat
cale dno i jego poziom byt styczny do obwodu dna. A ile ptynu zosta-
nie w naczyniu jesli przechylimy je tak, aby ptaszczyzna poziomu ptynu
przechodzita przez srednice dna?
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