ANALIZA MATEMATYCZNA A3, 2007/08

4. Ekstrema warunkowe.
Cwiczenia 30.10.2007
Kolokwium nr 3: 5.11.2007, godz. 11.15, s. HS, zad. 1-133

Znalez¢ najmniejsza i najwicksza warto$¢ funkceji na zbiorze zdefinio-
wanym podanymi warunkami

KRZYWA W R?
101. f(z,y)=3z+4y+5, 2> +y*=1
102. f(z,y) =2y, 2’ +y*=1

103. f(z,y)=xz+y , 92* +4y* =36
POWIERZCHNIA W R?

104. f(z,y,2)=x—y+z, 2> +y*+22=1

105. f(x,y,2)=2x—y+2, 2 +y>+2°=4

106. f(x,y,2) =2 +yt+2* 22 +92+22=1
)

107. f(z,y,2)=x+2y+3z , at+yt+2t=1
KRZYWA W R?

108. f(x,y,2) =2+’ +ay+22, P +y*+22=1lio+y+z=1
109. f(z,y,2)=yz , 2’ +y*=1liz==z
110. ,f(x,y,z):z,x2+y2—|—z2:1ix—|—y:0
ROZNE
111. f(z,y) =2x+2y+|z|, 2*+y*<1

112. f(z,y,2)=4ly|+x+y+2, 22 +y*+422 <4
113. f(x,y) =y, ' +4ay+y'=2

114. f(x,y,2) = (2> =12 +y2+2* | 22 +9° + 22 =4
115. f(x,y)=2x+y , 2> +y*=3

116. f(x,y)=ay* , 22 +4y*> =5

117. f(z,y) =2y —xy? , 2 +2y+y* <9

118. f(x,y) =y, 2> +xy+y* <31



Jarostaw Wroblewsk:

119. Wiadomo, ze zyz =2, 22 +y*+22=6i x,y,2 s dodatnie. Jaka
najmniejsza i najwicksza wartos¢ moze osiagaé x +y+ z 7 Poda¢ wartosé
doktadna oraz przyblizenie z 5 cyframi po przecinku.

Wskazéwka: 22y + 122+ 220 — 222 — y?x — 2%y dzieli sie przez . —1 .

120. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza wartosé funkceji
flx,y,2) =bx+y+32+ |2z —y— 32|
na sferze o réwnaniu
P+t 42 =1
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiaggane.
121. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
flzyy,z,t) =x+2y+3z+4t
na zbiorze zdefiniowanym warunkiem
24yt =1
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sa osiggane.
122. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwigksza warto$¢ funkcji
flz,y,z,t) =x+2y+32+4t
na zbiorze zdefiniowanym warunkami
P4+ 2242 =1, z+y=0
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiaggane.
123. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
flxyy,z,t) =x+2y+3z+4t
na zbiorze zdefiniowanym warunkami
24P =1, r4+y=0, z+t=0
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
124. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza warto$¢ funkceji

fl@y,2)=2"+y*+2
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na zbiorze zdefiniowanym warunkami
P4y =2, At 4P+ =1
i okredli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
125. Niech a bedzie liczbg rzeczywista. W zaleznosci od a wyznaczy¢
najmniejsza i najwiekszg wartosé funkcji
flxy,z,t)=x+ay+az+t
na zbiorze zdefiniowanym warunkami
P+ 224+ =1, z+y+2=0, y+z+t=0
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
126. Niech a bedzie liczba rzeczywista. W zaleznosci od a wyznaczy¢
najmniejsza i najwiekszg wartosé funkcji
f(z,y,2) =az*+yz
na okregu zdefiniowanym warunkami
P+ =1, z+y+z=0
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
127. Dana jest liczba rzeczywista dodatnia a. W zaleznosci od a
znalez¢ najmniejsza i najwiekszg wartosé funkcji
f(z,y,2) =1022 + 4>
na okregu zdefiniowanym réwnaniami
Pyt =1, z=ax
i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiaggane.
128. Dana jest liczba rzeczywista dodatnia a. W zaleznosci od a
znalez¢ najmniejsza i najwiekszg wartosé funkeji
f(z,y,2) =5z +y>
na okregu zdefiniowanym réwnaniami
Pyt =1, z=azx

i okresli¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiaggane.



Jarostaw Wroblewsk:

129. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
f(xvyaz) = 31‘2 - 2y2 - 222
na zbiorze
{(:c,y,z) sty 2% =22 A 2?4+ 9y? 4922 :9}
oraz poda¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiagane.
130. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza wartosé funkcji
fle,y,2) =2 +y* +2*
na zbiorze
7 = {(m,y,z) c A =1 AN PP A 2= 1}
oraz podacé, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
131. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
flayy.z) =2 +y* + 22
na zbiorze
Z= {(a:,y,z) P4 =1 AP P A 22 = 1}
oraz poda¢, w ktorych punktach te wartosci sg osiagane.
132. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
fla,y,2) = wyz?
na zbiorze
Z = {(:z;,y,z) cat eyt = 1}
oraz podacé, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.
133. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkeji
F(2,y,2) = wyz + 2yt 4 20082048 6006
na zbiorze
7 = {(m,y,z) cat 4yt =1 A 227 43y 4627 = 7}

oraz podac, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.
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